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УДК 512.542 

О пересечении не 
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-нильпотентных 
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-допустимых подгрупп 
М.В. Селькин, Р.В. Бородич 
В работе изучаются свойства пересечений  не р-нильпотентных максимальных подгрупп в группах с операторами. Доказывается, что при р>2 в не р-разрешимой группе существует не р-нильпотентная абнормальная максимальная А-допустимая подгруппа, приводится критерий 
р-разрешимости группы.

The intersections of the given systems of maximal subgroups of finite groups are investigated. 

Keywords: maximal subgroup, p-nilpotent group, group of operators.

Все рассматриваемые в статье группы предполагаются конечными. Одно из классических направлений в исследовании конечных групп связано с задачей о свойствах пересечений заданных максимальных подгрупп и влиянием этих свойств на подгрупповое и нормальное строение группы. Важную роль в теории конечных групп занимает подгруппа Фраттини, введенная впервые в работе [1]. Теорема Фраттини получила развитие во многих направлениях [2], [3]. Одно из направлений теории пересечений связано с исследованием пересечений максимальных подгрупп, не принадлежащих заданному классу групп. Эта задача рассматривалась в работах М.В. Селькина [3], Л.И. Шидова [4], А.Н. Скибы [5], А. Гилотти и У. Тиберио [6] и многих других авторов. К данному направлению относится и настоящая работа. 
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Несложно заметить, что так как операторы действуют как соответствующие им эндоморфизмы, то каждая характеристическая подгруппа является 
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Лемма 2. Если группа 
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 не может быть 
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-нильпотентной и в силу минимальности группы 
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, если 
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 имеет нормальную силовскую 
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-подгруппу. Если 
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 имеет нормальную силовскую 
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-подгруппу. Отсюда следует, что 
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, то, учитывая, что если 
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. На основании леммы I.IV 8.1 из [13] заключаем, что 
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 является циклической подгруппой группы 
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. Противоречие. 

Следствие 3.1. Пусть 
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 – 
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-сверхразрешимая группа, имеющая группу операторов A, такую, что (|G|,|A|)=1, тогда подгруппа 
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 либо является 
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-нильпотентной, либо имеет нормальную силовскую 
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-подгруппу. 

В случае единичности группы операторов 
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 получаем результат из работы [12]. 

Условие теоремы 
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 является существенным. Существуют примеры, показывающие, что в 
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-разрешимой группе подгруппа 
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 при единичной группе операторов может быть не 
[image: image548.wmf]p

-нильпотентной и не иметь нормальной силовской 
[image: image549.wmf]p

-подгруппы см. [12]. 
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