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Замечание о пересечении ненормальных максимальных подгруппах
конечных групп 

В. С. М о н а х о в

Если G — неединичная конечная разрешимая группа, то подгруппа Фраттини яв
ляется собственной подгруппой в подгруппе Фиттинга группы G, см. [1 ], III.4.5. Поэто
му существуют максимальные подгруппы в группе G, которые не содержат подгруппу 
Фиттинга, В [2 ] автором доказано, что в конечной разрешимой неединичной группе G 
подгруппа Фраттини совпадает с пересечением максимальных подгрупп, не содержа
щих подгруппу Фиттинга.

В [3] Гашюц установил, что пересечение A(G) максимальных ненормальных 
подгрупп ненильпотентной конечной группы G нилъпотентно и Д(С)/Ф (С) =  
= Z(G/<$(G)), см. также [1], с.276. Здесь Ф(Х) — подгруппа Фраттини группы X , а 
Z( X)  — центр группы X .  В настоящей заметке доказывается следующая

Теорема. Пусть G — конечная разрешимая ненильпотентная группа. Тогда под
группа A(G) совпадает с пересечением максимальных ненормальных подгрупп группы 
G, не содержащих подгруппу Фиттинга.

Д о казател ьство . Обозначим через A77(G) пересечение всех ненормальных мак
симальных подгрупп группы G, не содержащих F(G), а через Ap(G) пересечение ненор
мальных максимальных подгрупп группы G, содержащих F(G). Ясно, что подгруппы 
Ap(G) и A f (G) характеристические в группе G и A(G) =  A p(G) П Aj?(G). В фактор
группе С/Ф(С) подгруппа Фиттинга F{G /${G )) =  F(G)/<^(G) (см. [1 ], глава III.4). Яс
но, что А((7/Ф((7)) =  A (G )/$ (G ), поэтому A p(G /${G ))  =  А р{С)/Ф{Ь). Теперь можно 
считать, что Ф(С) =  1. По теореме Гашюца A(G) =  Z(G).

Предположим, что A p(G )/A (G ) ф 1 и пусть /G/Ф (G) — минимальная нормаль
ная подгруппа группы G /A (G ), содержащаяся в A p(G )/A (G ). Так как подгруппа К  
нормальна в группе G и факторгруппа К / A(G)  нильпотентна, то подгруппа К  ниль- 
потентна по теореме III.2.5 из [1] и К  С F(G).  Но теперь К  С A F(G) Г) A p(G) = A (G), 
противоречие. Поэтому допущение неверно и A p(G )/A (G ) =  Е, т.е. A-p(G) =  A(G).

Работа выполнена при поддержке Белорусского республиканского фонда фунда
ментальных исследований (грант № ФОЗ-ИО).

A b strac t. Let G be a finite soluble group. It is proved that the intersection of all maxi
mal non-normal subgroups of G coincides with the intersection of all maximal non-normal 
subgroups not containing F(G).
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