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О пересечениях максимальных подгрупп в конечных разрешимых группах 
 

Л. М. БЕЛОКОНЬ 

 
Рассматриваются только конечные группы и формации конечных групп. Используют-

ся определения и обозначения, принятые в  .1   

Пусть G – неединичная разрешимая группа, и пусть F – радикальная формация, со-

держащая формацию всех нильпотентных групп N. Тогда, ввиду F(G) GF,  очевидно, 

∆ )(G
GF

∆ )(
 F(G)

G , где ∆ )(G
GF

 пересечение всех максимальных подгрупп группы G, не 

содержащих еѐ F -радикал GF , а  ∆ )(
 F(G)

G  пересечение всех максимальных подгрупп G, не 

содержащих еѐ подгруппу Фитинга F(G). В работе  2  установлено, что подгруппа Фраттини 

Ф(G) группы G совпадает с ∆ )(
 F(G)

G , откуда следует, что ∆ )(G
GF

= ∆ )(
 F(G)

G . 

Следующая теорема есть формационное обобщение теоремы, доказанной для случая 

F= N в работе  3 .    

Теорема. Для всякой радикальной локальной формации F, содержащей класс всех 

нильпотентных групп N, пересечение всех F-абнормальных максимальных подгрупп разре-

шимой не F-группы G совпадает с пересечением всех её F-абнормальных максимальных под-

групп, не содержащих её F -радикал GF. 

Доказательство. Пусть G – разрешимая не F-группа, F – радикальная локальная фор-

мация, содержащая формацию всех нильпотентных групп N, GF  F-радикал группы G. По-
нятно, что G  1 и, следовательно, ввиду сделанного замечания относительно результата из 

 2 , )Ô(G =∆ )(G
GF

. Если все максимальные подгруппы группы G, не содержащие GF, явля-

ются F-нормальными в G, то F-корадикал группы G содержится в )Ô(G , что приводит к про-

тиворечию ввиду насыщенности формации F. Значит, в группе G существуют 

ыеабнормальн-F  максимальные подгруппы, не содержащие GF; обозначим через ∆
F

FG
)(G  

пересечение всех таких подгрупп, и пусть ∆F )(G  пересечение всех F-абнормальных макси-

мальных подгрупп G. Предположим, что ∆F )(G ∆
F

FG
)(G . Значит, существуют 

ыеабнормальн-F  максимальные подгруппы группы G, содержащие GF, обозначим пересе-

чение всех таких подгрупп через ∆ )(G
G
F

F
. Подгруппы ∆

F

FG
)(G  и ∆ )(G

G
F

F
 характеристиче-

ские в G и ∆
F

FG
)(G ∆ )(G

G

F

F

∆F(G). Обозначая )(Ô GH /  ))(Ô( GG/ F   F, согласно след-

ствию 4.2.1 из  1  получаем H F и, значит, H  GF. С другой стороны, GF )(Ô G/ F, следо-

вательно, GF H . Итак, ))(Ô( GG/ F = GF ).(Ô G/  Легко видеть, что ∆F ))(Ô( GG/ ∆F(G) )(Ô G/  

и ∆
F

FG
))(Ô( GG/ ∆

F

FG
).(Ô)( G/G  Поэтому, предполагая утверждение теоремы справедливым 

для групп, порядки которых меньше G , в случае 1)(Ô G  получаем ∆F(G)=∆
F

FG
)(G . Зна-

чит, можно считать, что Ф(G)=1. По теореме 8.6 из  1  имеем  ∆F(G) = )(Z GF

 . По сделанно-
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му предположению )(/  Z)( GGA
G

FF

F
 ,1  и пусть K / )(Z GF

  – минимальная нормальная 

подгруппа группы )(/  Z GG F

 из A. Так как G разрешима, то K / )(Z GF


N   F. По лемме 

7.13 из  1  подгруппа )(Z GF

  f-гиперцентральна в G, f – внутренний экран формации F. Зна-

чит, )/()/(/ LPfLPСG G  для любого G-главного фактора LP / , P )(Z GF

 . Из 

çàìêíóòîñò-Sn ти F следует K / )/()/( LPfLPСK  . Ввиду возможности уплотнения 

оãëàâíîãî -G   f-центрального ряда группы )(Z GF

  до K -главного  гоцентрально-f  ряда 

приходим к выводу: K F. Значит, K  GF   ∆ )(G
G
F

F
 и потому K ∆F )(G = )(Z GF

 . Про-

тиворечие. Следовательно, ∆
 F )(G  = ∆

F

FG
)(G . Теорема доказана. 

 

Abstract. In the note there is obtained a result on the intersection of maximal F-abnormal sub-

groups in a finite soluble not F-group towards a radical local formation F. 
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