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Полупрямое произведение QEG ][ 25  элементарной абелевой 

группы 25E  порядка 25  с группой Q  строится следующим образом. 

Группа 25E  записывается как аддитивная группа векторного про-

странства )5,2(V  размерности 2 над полем из 5  элементов, а элементы 

матричной группы Q  становятся линейными преобразованиями про-

странства )5,2(V . Это позволяет вычислять подгруппы группы 

QEG ][ 25  и определять их строение. В частности, перечислить все 

подгруппы группы G  в матричной записи. 
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О КОНЕЧНЫХ ГРУППАХ С НИЛЬПОТЕНТНЫМИ  

ПОДГРУППАМИ 
 

Рассматриваются только конечные группы. Используемая тер-

минология соответствует [1]. 

Множество всех простых делителей порядка группы G  обозна-

чается через  G . Запись Y X  означает, что Y  – подгруппа группы 

X , а H  – число элементов в H . 

Ненильпотентная группа, у которой все собственные подгруппы 

нильпотентны, называется группой Шмидта. Эти группы впервые 

рассматривались О. Ю. Шмидтом [2], который доказал их бипримар-

ность, нормальность одной силовской подгруппы и цикличность дру-

гой. Обзор о строении групп Шмидта и их приложений в теории ко-

нечных групп имеются в [3]. 

Доказана следующая теорема. 

Теорема 1. Пусть в группе G  для каждой собственной под-

группы H  существует нильпотентная подгруппа 1H  такая, что 

1H H . Тогда либо группа G  нильпотентна, либо   2G   и в G  

есть нормальная силовская подгруппа. РЕПОЗИТОРИЙ ГГ
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Группы Шмидта удовлетворяют условию теоремы 1. Следую-

щие примеры показывают, что силовские подгруппы группы из тео-

ремы 1 не наследуют свойства силовских подгрупп групп Шмидта. 

Пусть 
nS  – симметрическая группа степени n , а nZ  – циклическая 

группа порядка n . 

Пример 1. В группе 
3 2S Z  ненормальная силовская подгруппа 

не циклическая, она изоморфна 
2 2Z Z .  

Пример 2. В группе 
3 9S Z  нормальная силовская подгруппа не 

шмидтовского типа, она изоморфна 3 9Z Z . 
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ВЛИЯНИЕ СВОЙСТВ ВЛОЖЕНИЯ СИЛОВСКИХ ПОДГРУПП 

НА СТРОЕНИЕ КОНЕЧНОЙ ГРУППЫ 

 

Силовские подгруппы составляют основу любой конечной 

группы. Их свойства (строение, вложение и др.) во многих случаях 

помогают изучить структуру самой группы. В настоящем сообщении 

мы продолжаем исследования, проведенные в работах [1, 2]. Все рас-

сматриваемые группы конечны. 

Определение 1. Пусть F – непустая формация. Подгруппа H 

группы G называется: 

1. F-субнормальной в G, если либо H = G, либо существует мак-

симальная цепь подгрупп H = H0  H1  …  Hn = G такая, что Hi
F 

 

Hi-1 для всех i = 1,..., n; 

2. K-F-субнормальной в G, если существует цепь подгрупп 

H = H0  H1  ...  Hm = G такая, что либо подгруппа Hi-1 нормальна в 

Hi, либо Hi
F
  Hi-1 для любого i = 1, ..., m. 
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