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Определение 2 [3]. Пусть F – непустая формация. Подгруппа H 

группы G называется сильно K-F-субнормальной, если NG(H) является 

F-субнормальной подгруппой в G. 

Теорема 1. Пусть F – наследственная насыщенная формация. 

Тогда F содержит всякую группу G, у которой π(G)  π(F) каждая си-

ловская подгруппа сильно K-F-субнормальна в G в следующих случаях: 

1. G дисперсивна; 

2. G разрешима и её нильпотентная длина не превосходит 3; 

3. G имеет абелевы силовские подгруппы. 
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О ГРУППАХ С УСЛОВИЯМИ НА N-КРИТИЧЕСКИЙ ГРАФ 
 

Все рассматриваемые группы конечны. Используются стандарт-

ные обозначения и терминология [1, 2]. Напомним, что (p, q)-группой 

Шмидта называется группа Шмидта G для которой (G) = {p, q} и ко-

торая имеет нормальную силовскую p-подгруппу; N-критическим 

графом ГNc(G) группы G называется ориентированный граф с множе-

ством вершин (G) и (p, q) является ребром ГNc(G), если в G имеется 

(p, q)-подгруппа Шмидта [3]. Пусть Г – ориентированный граф. Через 

Г будем обозначать неориентированный мультиграф на множестве 

вершин V(Г) в котором две вершины соединены стольким числом ре-

бер, скольким они соединены в Г (т. е. 0, 1 или 2). 

Согласно [3, теорема 6.2(2)], если ГNc(G) не имеет циклов, то 

группа G дисперсивна. Заметим, что на любом не ориентированном 
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графе можно ввести ориентацию так, что получившийся ориентиро-

ванный граф не будет иметь циклов. В случае, если к тому же ГNc(G) 

не имеет циклов (является лесом), то о группе можно получить до-

полнительную информацию: 

Теорема. Пусть Г – ориентированный граф на (G), Г не имеет 

циклов и G – группа. Тогда и только тогда ГNc(G)  Г, когда выпол-

няются следующие утверждения: 

1.  G метанильпотентна. 

2.  Если dГ(p, r)  2 и не существует q такого, что 

(q, p), (q, r)  E(Г), то всякий r-элемент G перестановочен со 

всяким p-элементом G. 

3.  Пусть dГ(p, r) = 2 и (q, p), (q, r)  E(Г), Тогда [a, b]  Оp(G), 

где a и b – p-элемент и r-элемент группы G. 

4.  Если (p, q)  E(Г), то всякий q-элемент группы G переста-

новочен со всякой силовской p-подгруппой группы G. 

Работа выполнена при финансовой поддержке гранта БРФФИ 

№Ф17РМ-063. 
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S-ПЕРЕСТАНОВОЧНЫЕ ПОДГРУППЫ И ИХ ОБОБЩЕНИЯ 
 

Перестановочные подгруппы являются одним из центральных 

понятий в теории групп. Перестановочной называется такая подгруп-

па, которая перестановочна с каждой подгруппой группы. Перестано-

вочным подгруппам было посвящено много работ с момента их вве-

дения Оре [1]. Тогда они назывались квазинормальными. 
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