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Определение 1. Пусть X – непустое универсальное множество. 
Нечетким множеством μ на X называется функция μ: X → [0,1].  

Определение 2. Пусть G – группа. Нечеткое множество μ на G называ-
ется нечеткой подгруппой группы G, если справедливы следующие аксиомы: 

1. μ(xy) ≥ min{μ(x), μ(y)}, 
2. μ(x-1) ≥ μ(x) для всех x,y ∈ G. 
Используя идею работы [2], введем следующее определение. 
Определение 3. Пусть µ − нечеткая подгруппа группы G и 

R − подгруппа G. Тогда µ называется R-нормальной нечеткой подгруппой 
G, если для любого  и для любого  выполняются µ(xy) = µ(yx).  

В случае, когда подгруппа R совпадает с G, получаем определение 
нормальной нечеткой подгруппы [1]. 

Теорема 1. Пусть µ − нечеткая подгруппа группы G и 
R − подгруппа G. Тогда µ является R-нормальной нечеткой подгруппой 
тогда и только тогда, когда µα является R-нормальной подгруппой G, 

. 
В качестве приложений установлены новые характеризации ко-

нечных групп в терминах их R-нормальных нечетких подгрупп. 
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О ГРУППАХ, N-КРИТИЧЕСКИЙ ГРАФ КОТОРЫХ  

ЯВЛЯЕТСЯ ЦИКЛОМ 
 

Все рассматриваемые группы конечны. Используются стандарт-
ные обозначения и терминология [1,2]. 

Напомним, что  – остаток от деления целого числа  на 
натуральное число ; -группой Шмидта называется группа Шмид-
та  для которой  и которая имеет нормальную силовскую 
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-подгруппу; -критическим графом  группы  называется 
ориентированный граф с множеством вершин  и  является реб-
ром , если в  имеется -подгруппа Шмидта [3]. 

Основным результатом является следующая теорема. 
Теорема 1. Пусть  – группа,  и . То-

гда следующие утверждения эквивалентны: 
(a) . 
(b) Выполняются утверждения: 

(1) Если , то всякий -элемент группы  пере-
становочен со всяким -элементом группы . 

(2) Если , то всякий -элемент  группы  пере-
становочен со всякой силовской -подгруппой группы . 

Следствие 1. Пусть  – группа, , , 
 и  – наименьший 

простой делитель . Тогда , где  – нильпотентные 
холловы подгруппы  такие, что  и  для . 
Работа выполнена в рамках темы «Групповые кольца и графы групп». 
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КОНЕЧНЫЕ ГРУППЫ С ЗАДАННЫМИ СИЛЬНО  

СВЕРХРАЗРЕШИМЫМИ ПОДГРУППАМИ 
 

Рассматриваются только конечные группы. Напомним [1], что 
подгруппа M группы G называется модулярной в G, если выполняются 
следующие условия:  

1) 〈X, M ∩ Z〉 = 〈X, M〉 ∩ Z для всех X ≤ G, Z≤G таких, что X ≤ Z;  
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