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-подгруппу; -критическим графом  группы  называется 
ориентированный граф с множеством вершин  и  является реб-
ром , если в  имеется -подгруппа Шмидта [3]. 

Основным результатом является следующая теорема. 
Теорема 1. Пусть  – группа,  и . То-

гда следующие утверждения эквивалентны: 
(a) . 
(b) Выполняются утверждения: 

(1) Если , то всякий -элемент группы  пере-
становочен со всяким -элементом группы . 

(2) Если , то всякий -элемент  группы  пере-
становочен со всякой силовской -подгруппой группы . 

Следствие 1. Пусть  – группа, , , 
 и  – наименьший 

простой делитель . Тогда , где  – нильпотентные 
холловы подгруппы  такие, что  и  для . 
Работа выполнена в рамках темы «Групповые кольца и графы групп». 
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КОНЕЧНЫЕ ГРУППЫ С ЗАДАННЫМИ СИЛЬНО  

СВЕРХРАЗРЕШИМЫМИ ПОДГРУППАМИ 
 

Рассматриваются только конечные группы. Напомним [1], что 
подгруппа M группы G называется модулярной в G, если выполняются 
следующие условия:  

1) 〈X, M ∩ Z〉 = 〈X, M〉 ∩ Z для всех X ≤ G, Z≤G таких, что X ≤ Z;  
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2) 〈M, Y ∩ Z〉 = 〈M, Y 〉 ∩ Z для всех Y ≤ G, Z ≤ G таких, что M ≤ Z. 
Нормальные и квазинормальные (т. е. перестановочные с каждой под-
группой) подгруппы группы являются модулярными, обратное утвер-
ждение в общем случае неверно [1]. 

Определение 1 [2]. Подгруппа H группы G называется субмоду-
лярной в G, если существует цепь подгрупп  

H = H0 ≤ H1 ≤ ··· ≤ Hs-1 ≤ Hs  = G 
такая, что Hi-1 – модулярная подгруппа в Hi для i = 1, ... , s.  

В [3] В. А. Васильевым был введен и изучен класс sU всех групп 
сильно сверхразрешимых групп, т. е. всех сверхразрешимых групп с 
субмодулярными силовскими подгруппами. В [3] было доказано, что sU 
являются наследственной насыщенной формацией, и установлено ее ло-
кальное задание. 

Теорема 1. Пусть группа G имеет три сильно сверхразрешимые 
подгруппы G1, G2 и G3, индексы которых попарно  взаимно просты в G. 
Тогда справедливы следующие утверждения. 

(1) В G любая силовская подгруппа является субмодулярной. 
(2) Если Gi субмодулярна в G для любого i = 1, 2, 3, то G сильно 

сверхразрешима. 
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НЕЧЕТКИЕ АБНОРМАЛЬНЫЕ  

ПОДГРУППЫ КОНЕЧНЫХ ГРУПП 
 

Рассматриваются только конечные группы. Понятие абнормаль-
ной подгруппы является полярным к понятию нормальной подгруппы. 
Напомним, что подгруппа H группы G называется абнормальной в G, 
если x∈<Hx, H> для любого элемента x из G. Это понятие играет важ-
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