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Е. В. Ковалевская, А. А. Пекарский 

(ГрГУ им. Я. Купалы, Гродно) 
 

ПОСТРОЕНИЕ ПРОИЗВЕДЕНИЙ БЛЯШКЕ  

ОТНОСИТЕЛЬНО СПЕЦИАЛЬНЫХ ВЕСОВ 
 

Пусть комплексные числа  
1

n

k k
z

  
принадлежат правой полуплос-

кости  : Re 0z z  . Тогда рациональная функ-

ция    
1

( )
n

n k k

k

B z z z z z


   , называется произведением Бляшке 

степени n  для полуплоскости  . 

Теорема 1[1]. Для любых 0   и n  существует произведение 

Бляшке ( )nB x  для полуплоскости   с нулями лишь на (0,1] такое, что 

1ln ( ) ( ) , 0 1ne x B x c n x     . 

Теорема 2[1]. Для любых 0  ,    и n  существует произ-

ведение Бляшке ( )nB x  для полуплоскости   с нулями лишь на (0,1] 
такое, что 

2

2ln ( ) ( , ) , 0 1n

nx e x B x c n e x          . 

Теоремы 1 и 2 применяются для изучения наилучших равномер-

ных приближений функций Маркова. Эти теоремы не улучшаемы              

в том смысле, что при указанных   и   полученные оценки являют-

ся точными относительно порядка убывания правых частей этих не-

равенств когда n. Имеют место следующие теоремы 3 и 4. 

Теорема 3. Пусть 0   и n . Тогда для любого произведения 

Бляшке ( )nB x  для полуплоскости   выполняется неравенство  

 
0 1
max ln ( ) ( )n

x
e x B x c n 

 
  . 

Теорема 4. Пусть 0  ,    и n . Тогда для любого произве-

дения Бляшке ( )nB x  для полуплоскости   выполняется неравенство 

  2

0 1

max ln ( ) c( , ) e
n

n
x

x e x B x n
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РЕШЕНИЕ ПРОСТОЙ КУСОЧНО-ЛИНЕЙНОЙ ЗАДАЧИ 

 НА МИНИМАКС АДАПТИВНЫМ МЕТОДОМ 
 

При решении практических задач часто приходиться решать выпук-

лые задачи математического программирования. Выпуклые задачи мате-

матического программирования бывают гладкие и негладкие. Особое 

значение для теории и методов оптимизации имеют кусочно-линейные 

задачи, целевые функции которых образуются из набора линейных фун-

кций при помощи операций взятия максимума, модуля и их сочетания. 

Ранее кусочно-линейные задачи на минимакс сводились к линей-

ным задачам с помощью введения дополнительных ограничений. При 

таком подходе увеличивался размер решаемой задачи. При достаточ-

но больших размерах исходной задачи решать полученную задачу 

было затруднительно, поэтому и были разработаны методы решения 

кусочно-линейных задач на минимакс. 

Простой кусочно-линейной задачей на минимакс назовем задачу: 

min,)(max)( 


kk
Kk

xcxf   *
* dxd  ,                         (1) 

где *
*;);();( d d Jcc Jxx kk  – n -векторы; k – скаляр; },,...,2,1{ nJ   

},...,2,1{ kK  . Задача (1) имеет решение при  *
* , d d . 

Автором был обоснован адаптивный метод решения простой ку-

сочно-линейной задачи на минимакс. Для этого предварительно вве-

дены понятия опоры целевой функции, правильной опоры, опорных 

плана и коплана, получены формулы приращения прямой и двой-

ственной целевых функций, доказаны критерии оптимальности в 

прямой и двойственной задачах. Доработан алгоритм и создана про-

грамма, реализующая адаптивный метод решения рассматриваемой за-

дачи. Программа, реализованная в среде Delphi в виде многооконного 
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