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A NOTE ON THE WU-HEPERCENTER OF A FINITE GROUP 

 
В работе исследуются свойства обобщенного гиперцентра и его влияние на строе-

ние конечных групп. 
 

All groups considered here are finite. Let X be a class of groups. Recall 

[1, p. 6–8] that a chief factor H/K of a group G is called X-central if 

[H/K](G/CG(H/K))  X. A normal subgroup N of G is said to be                            

X-hypercentral in G if N = 1 or N ≠ 1 and every chief factor of G below N is 

X-central. The X-hypercenter ZX(G) is the product of all normal                           

X-hypercentral subgroups of G. 

Recall [2] that a group G is called w-supersoluble if all Sylow subgroups 

of G are P-subnromal in G. The class wU of all w-supersoluble groups is a 

hereditary saturated formation with the Sylow tower of supersoluble type. 

Note that U  wU where U is the class of all supersoluble groups. 

In [3] R. Baer showed that a normal subgroup N of a group G is                    

U-hypercentral in G if and only if it possesses the Sylow tower of supersolu-

ble type and NG(P)/CG(P) is strictly p-closed for every Sylow p-subgroup P 

of N and for every p (N). 

Recall that a group G is stricly p-closed if G has the normal Sylow                   

p-subgroup P and G/P is abelian of exponent dividing p – 1. Let                      

Np(A(p – 1)wU) be a class of all groups G such that all Sylow subgroups of 

G/Op(G) are abelian of exponent dividing p – 1 and P-subnormal. 

Theorem. Let N be a normal subgroup of a group G. The following 

statements are equivalent: 

(1) N is wU-hypercentral in G. 

(2) N possesses the Sylow tower of supersoluble type and 

NG(P)/CG(P)  Np(A(p – 1)wU) 

for every Sylow p-subgroup P of N and for every p (N). 
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О РАЗРЕШИМЫХ ГРУППАХ С ОГРАНИЧЕННЫМИ 

ИНДЕКСАМИ P -СУБНОРМАЛЬНЫХ ПОДГРУПП В СВОИХ 

НОРМАЛЬНЫХ ЗАМЫКАНИЯХ 

 

А.Ф. Васильев, Т.И. Васильева и В.Н. Тютянов в [1] предложили 

следующее определение: пусть P  – множество простых чисел. 

Подгруппа H  группы G  называется P-субнормальной в G , если либо 

H G , либо существует цепь подгрупп 

0 1 1... n nH H H H H G       такая, что 1| : |i iH H  – простое число 

для любого i = 0,1,...,n-1. Обозначается H  – P-sn G . Возникает задача 

изучения групп, у которых каждая подгруппа из заданной системы 

подгрупп является P-субнормальной. Группы, у которых                               

P–субнормальны все максимальные подгруппы, являются 

сверхразрешимыми. Группы с P-субнормальными 2-максимальными 

подгруппами, силовскими подгруппами, примарными циклическими 

подгруппами, подгруппами Шмидта исследованы в ряде работ В.С. 

Монахова, В.Н Княгиной, А.Ф. Васильева, Т.И. Васильевой и 

В.Н. Тютянова. 

Для формулировки основного результата введем следующую 

функцию: пусть p  – простое число. Для натурального числа n , запись 

np j ||  означает, что 
jp  делит n , но 

1jp  не делит n . Для группы G и 

простого числа p , мы полагаем:  HHpjGk Gj

GsnH
p

:|||max)(
P

  и 

).(max)( GkGk
p

p
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