
 

Аналитические и численные методы исследования в математике  

Алгебра и геометрия 

 55 

(в G ). Группа G  называется HσE-группой если G  группа вида G =[ D ] M , 

где  GD  σ-холловскская подгруппа G  с )()( DD    таким, что D  

имеет силовскую башню и каждый главный фактор G  ниже D                     
σ-эксцентрален и M  действует неприводимо на каждую M -инвариантно 
силовскую подгруппу D .  

Доказана следующая 
Теорема. Любые два из следующих условий эквиваленты: (1) Каж-

дая подгруппа G  Hσ-перестановочно вложенна в G ; (2) G =[ D ] M                
HσE-группа, где  GD циклическая группа бесквадратного порядка; (3) 

G =[ D ] M , где D  σ-холловскская циклическая подгруппа G  бесквадрат-

ного порядка с )()( DD    и M  σ-картерова подгруппа G . 
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ОБОБЩЕННО ПЕРЕСТАНОВОЧНЫЕ ПОДГРУППЫ  

КОНЕЧНЫХ ГРУПП 

 

Особую роль в теории групп играют конечные группы, т. е. группы 

состоящие из конечного числа элементов. 

Строение конечной группы в значительной степени зависит от 

наличия в ней заданной системы перестановочных подгрупп. 

Определение 1. Подгруппы A и B группы G называются 

перестановочными, если выполнено  равенство    

,  

где 

. 

В теории групп важность этого понятия связана, прежде всего с тем, 

что для перестановочных подгрупп A и B их произведение AB само яв-

ляется группой. 
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Изучение перестановочных подгрупп было начато в классической 

работе Оре [1], где было доказано, что любая перестановочная подгруп-

па является субнормальной. 

В работе Го Вэньбиня, К.П. Шама и А.Н. Скибы [2] было рассмот-

рено новое обобщение понятия перестановочной подгруппы. 

Согласно которому, погруппы A и B называются X-перестано-

вочными, где , если в X имеется такой элемент x, что АВх = ВхА. 

Значение понятия X-перестановочности связано, прежде всего, с 

тем, что многие важные классы конечных групп допускают точное 

описание в терминах X-перестановочности для подгрупп. Используя это 

понятие, можно дать следующую интерпретацию классической теоремы 

Холла о разрешимых подгруппах[3]: 

Теорема 1. Группа  G  разрешима тогда и только тогда, когда любые 

ее две холловы  подгруппы G-перестановочны. 
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ФОРМАЦИОННО СУБНОРМАЛЬНЫЕ СВОЙСТВА  

СИЛОВСКИХ ПОДГРУПП РАЗРЕШИМЫХ ГРУПП 

 

Рассматриваются только конечные группы.  

Строение группы во многом определяется свойствами ее силовских 

подгрупп, в частности, примарных, а также способом их вложения в 

группу. Широкое развитие в теории групп получило направление, свя-

занное с исследованием групп, в которых все силовские подгруппы 

формационно субнормальны [1, 2].  

Напомним, что подгруппу H группы G называют F-субнормальной, 

если существует цепочка подгрупп GHHHH n  10  такая, 
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