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О КОНЕЧНЫХ ГРУППАХ 

С ЗАДАННОЙ МУЛЬТИФАКТОРИЗАЦИЕЙ 
 

Рассматриваются только конечные группы. Напомним, что 

группа G называется произведением своих попарно перестановочных 

подгрупп A1, A2, … , An, если G = A1A2∙∙∙An и AiAj = AjAi для всех целых 

i и j с 1 ≤ i, j ≤ n. Из определения следует, что для любого набора 

индексов 1≤ i1≤ … ≤ ik ≤ n произведение Ai1Ai2 ∙∙∙Aik будет подгруп-

пой группы G. 

Определение 1 [1].   Подгруппа   H   группы   G   называется      

P-субнормальной в G, если либо H = G, либо существует цепь 

подгрупп  

H = H0  H1  …  Hn-1  Hn = G 

такая, что |Hi+1 : Hi| – простое число для любого i = 0, 1, … , n-1. 

Определение 2 [1]. Группа G называется w-сверхразрешимой, 

если любая силовская подгруппа группы G является P-субнормальной 

в G. 

Теорема. Пусть группа G = A1A2∙∙∙An представима в произведе-

ние своих попарно перестановочных подгрупп A1, A2, … , An Если для 

каждой пары i, j ∈ {1, 2, ... , n} такой, что i ≠ j подгруппа AiAj w-

сверхразрешима и индексы |AiAj:Aj|, |AiAj:Aj| взаимно просты, то 

группа  также w-сверхразрешима.  

Следствие 1. Пусть группа G = A1A2 ∙∙∙An представима в произ-

ведение свои попарно перестановочных подгрупп A1, A2, … , An Если 

для каждой пары i, j ∈ {1, 2, . . . , n}, такой, что i ≠ j подгруппа AiAj 

сверхразрешима и индексы |AiAj:Ai|, |AiAj: Aj| взаимно просты, то 

группа G также w-сверхразрешима. 
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Следствие 2 [2]. Если группа G имеет три сверхразрешимые 

подгруппы, индексы которых в G попарно взаимно просты, то G w-

сверхразрешима. 
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О W-СВЕРХРАЗРЕШИМОСТИ КОНЕЧНОЙ ГРУППЫ 
 

Рассматриваются только конечные группы. 

Напомним  [1],    подгруппа          группы        называется     

 -субнормальной в  , если либо      , либо существует цепь под-

групп                                    такая, что 

           – простое число для любого            .  

Напомним  также  [1],  что   группа       называется                  

w-сверхразрешимой,  если   в   ней   любая  силовская   подгруппа   

 -субнормальна. Класс всех w-сверхразрешимых групп обозначается 

через    и является наследственной насыщенной формацией, состо-

ящей из разрешимых групп. 

В  работе  [2]  доказано,  что  если  группа  имеет  три              

w-сверхразрешимые подгруппы попарно взаимнопростых индексов, 

то она w-сверхразрешима. 

Напомним, что через       обозначается -гиперцентр группы 

 . Нами доказана  

Теорема. Группа   w-сверхразрешима, если она содержит три 

подгруппы          попарно взаимно простых индексов такие, что 

      ≤                         ≤    ≤    

Работа  выполнена  в  рамках  проекта  Ф23РНФМ-63  

(БРФФИ-РНФ М). 




