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Все рассматриваемые в данной работе группы конечны. Элемент т  решетки L 
называется модулярным (в смысле Куроша), если выполняются следующие условия:

(1) х и  (т n  z) — (х u  т) n  z для всех x, z  e L  таких, что х <  z ;
(2) m u ( y n z )  — ( m u y ) n z  для всех y , z  e L  таких, что m < z .

Имея дело с решеткой L(G ) всех подгрупп группы G , мы приходим к понятию 
модулярной подгруппы группы G .

Определение 1. Подгруппа М  группы G называется модулярной подгруппой в 
G , если выполняются следующие условия:

(1) ( X , М  r \ Z )  = ( X , M ) n Z  для всех X  < G, Z  <G  таких, что X  < Z ;
(2) (M , Y  n Z )  = (М,  Y ) n Z  для всех Y <G, Z  <G  таких, что М  < Z .
Понятие модулярной подгруппы впервые было введено в работе Р. Шмидта [1] и 

оказалось полезным в вопросах классификации составных групп. В частности, в моногра­
фии Р. Шмидта [2] модулярные подгруппы были использованы для получения новых ха­
рактеризаций сверхразрешимых групп. Дополняя эти результаты, в данной работе мы ис­
пользуем обобщенные модулярные подгруппы для получения новых характеризаций раз­
решимых и метанильпотентных групп. Основными нашими инструментами являются сле­
дующие понятия.

Определение 2. Подгруппу Н  группы G назовем т -нормальной в G , если в G 
существует такая нормальная подгруппа К , что G = НК и Н  Г\ К  * И mG-

Заметим, что если Н  -  модулярная подгруппа группы G , то H mG - Н и  поэтому 
всякая модулярная подгруппа является m -нормальной. В то же время легко построить 
примеры, показывающие, что в общем случае т -нормальная подгруппа не является мо­
дулярной.

Теорема. Группа G является метанильпотентной тогда и только тогда, когда 
каждая еще силовская подгруппа является т -нормальной в G .
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Одним из прогрессивных методов получения силикатных систем является золь- 
гель метод, позволяющий синтезировать различные виды материалов при невысоких тем­
пературах. Этот метод обладает такими преимуществами, как простота используемого 
оборудования, экономичность, экологичность, гибкость технологии.
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