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О ЛОКАЛИЗАЦИИ ОСОБЫХ ТОЧЕК АНАЛИТИЧЕСКОЙ ФУНКЦИИ 

 

Множество всех упорядоченных пар целых неотрицательных чисел будем обозна-

чать 2

 . Порядком пары   2

1 2,  m m m  будем называть число 1 2: m m m . 

Обобщённым многочленом степени не выше m  будем называть рациональную 

дробь вида 
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где ,..., m ma a . Множество всех обобщённых многочленов степени не выше m  

будем обозначать mL . 

Рассмотрим следующую задачу, которую будем называть задачей Эрмита-Лорана 

(задачей ЭЛ): 

Для заданной системы  1 2,f f f  из двух функций комплексного переменного, 

заданных рядом Лорана 
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пары   2

1 2,  m m m  и числа 
n , найти тождественно не равный нулю обобщённый 

многочлен  , n m mQ z L  и обобщённые многочлены  , 
j

j

n m nP z L ,   j jn n m m , чтобы 
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Обобщённые многочлены  ,n mQ z ,  1

,n mP z ,  2

,n mP z  будем называть многочленами 

Эрмита-Лорана для системы f  и пары  ,n m . 

Решение задачи ЭЛ всегда существует. Если тройка  1 2

, , ,, ,n m n m n mQ P P  является ре-

шением задачи ЭЛ, то для любого комплексного числа λ 0  новая тройка 

 1 2

, , ,λ ,λ ,λn m n m n mQ P P  также является решением этой задачи. Будем говорить, что задача 

ЭЛ имеет единственное решение, если это решение единственно с точностью до число-

вого множителя. 

Введём обозначения ( 1, 2j . ): 
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где  ,j

ld n m  – определитель, полученный из  , ;D n m z  путём замены в нём 

 1m – й строки на строку j

lF . 

Теорема 1: Для того, чтобы для системы  1 2,f f f , пары   2

1 2,  m m m   

и числа n  задача ЭЛ имела единственное решение, необходимо и достаточно, что-

бы матрица ,n mH  была матрицей полного ранга, т.е. чтобы , 2n mrank H m . 

Если , 2n mrank H m , то при определённом выборе нормирующего множителя 
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Известно, что если существуют пределы 
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то точки  jz  являются особыми точками суммы соответствующих рядов Лорана. Будем 

считать, что все эти точки различны. 

Возьмём  1,1m  и предположим, что для всех 0n n  выполняются условия тео-

ремы 1. Тогда, нормируя обобщённый многочлен  ,n mQ z  
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получим,  что      *
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Таким образом, корни обобщённого многочлена  *

,n mQ z  стремятся к особым точ-

кам 1 2, z z  суммы рядов    1 2,f z f z , лежащих на границах соответствующих колец, 

внутри которых эти суммы аналитичны. 




