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О построении арифметических графов конечных групп

А. Ф. Васильев, В. И. Мурашко

Все рассматриваемые группы конечны. Пусть G — некоторая группа, π(G) —
множество всех простых делителей порядка G. В 1968 Т. Хоукс [1] рассмотрел ори-
ентированный граф ΓH(G) группы G, множество вершин которого совпадает с π(G) и
(p, q) является ребром, если q ∈ π(G/Op′,p(G)). Согласно [2] силовским графом Γs(G)
называется ориентированный граф с множеством вершин π(G) и (p, q) является ребром
Γs(G), если q ∈ π(NG(P )/PCG(P )) для некоторой силовской p-подгруппы P группы
G. Ориентированный граф ΓNc(G) с множеством вершин π(G) и ребер (p, q), если в G
имеется (p, q)-подгруппа Шмидта, называется N -критическим графом группы G [3].

Мы предлагаем общую конструкцию построения таких графов.
Определение 1. Функцию f назовем секционным функтором, если f ставит в

соответствие каждой группе G (возможно пустое) множество f(G) секций группы G,
удовлетворяющее α(f(G)) = f(α(G)) для любого изоморфизма α : G→ G∗.

Определение 2. Пусть θ — функция, которая каждому простому числу p ставит
в соответствие секционный функтор θp.

(1) Γθ назовем θ-локальной арифметической графовой функцией, если V (Γθ(G)) =
π(G) и (p, q) ∈ E(Γθ(G)), если q ∈ π({NG(P )/CG(P )|P ∈ θp(G)}).

(2) Γθ назовем θ–локальной арифметической графовой функцией, если V (Γθ(G)) =
π(G) и (p, q) ∈ E(Γθ(G)), если q 6= p и q ∈ π({NG(P )/CG(P )|P ∈ θp(G)}).

Предложение 1. Пусть θ — функция, которая каждому простому числу p ставит
в соответствие секционный функтор θp. Тогда:

(1) Если θp(G) — множество всех главных p-факторов G, то Γθ(G) = ΓH(G).
(2) Если θp(G) — множество всех силовских p-подгрупп G, то Γθ(G) = Γs(G).
(3) Если θp(G) — множество всех p-подгрупп G, то Γθ(G) = ΓNc(G).
Теорема 2. Пусть F — формация, π = π(F) и σ(p) = {q|(p, q) ∈ E(ΓNc(F))} ∪ {p}.

Тогда следующие утверждения эквивалентны.
(1) F — наследственная разрешимо насыщенная формация Шеметкова.
(2) π-группа G принадлежит F тогда и только тогда, когда NG(P )/CG(P ) принад-

лежит Gσ(p) для любой p-подгруппы P группы G и для любого p ∈ π.
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