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О тройных факторизациях конечных групп

А. Ф. Васильев, И. Н. Халимончик

Рассматриваются только конечные группы. Группа G = AB = BC = CA, где A, B
и C — ее подгруппы, называется трижды факторизуемой. Кегель [1] показал, что G =
AB = BC = CA нильпотентна, если A, B и C нильпотентны. Л.С. Казарин [2] доказал,
что аналогичный результат верен, если вместо нильпотентности взять разрешимость.
Случай G ∈ F, где A, B и C принадлежат разрешимой локальной формации F, был
рассмотрен в [3-4].

Отметим, что тройная факторизация возникает, если G имеет три подгруппы A, B
и C, индексы которых попарно взаимно просты в G. В работе [5] Флауэрс и Вэйкфилд
доказали, что если в группе G существуют три сверхразрешимые подгруппы с попарно
взаимно простыми индексами в ней и коммутант G′ нильпотентен, то G сверхразре-
шима. В работе [6] для разрешимой наследственной насыщенной формации F было

установлено строение группы G, имеющей три F-подгруппы A, B и C с попарно вза-
имно простыми индексами в G.

Теорема. Пусть X — наследственная насыщенная формация разрешимых групп.
Тогда следующие утверждения эквивалентны:

1) для любой наследственной насыщенной подформации F из X выполняется: F

содержит всякую X-группу G = AB = BC = CA, где подгруппы A, B и C принадлежат
F;

2) любая X-группа имеет нильпотентный коммутант.
Следствие. Пусть группа G = AB = BC = CA, где A,B и C — сверхразрешимые

подгруппы. Если коммутант G′ нильпотентен, то G сверхразрешима.
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