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О ГИПОТЕЗЕ ЛОКЕТТА ДЛЯ КЛАССОВ ФИТТИНГА 
 

Все рассматриваемые группы конечны. В определениях и обо-

значениях мы следуем [1]. 

Классом Фиттинга называется класс групп F, удовлетворяющий 

следующим условиям: 

1) каждая нормальная подгруппа любой группы из F также при-

надлежит F; 

2) из того, что нормальные подгруппы A и B группы G принад-

лежат F, всегда следует, что их произведение AB принадлежит F. 

Пусть F* – наименьший из классов Фиттинга, содержащий F, та-

кой, что (GH)F* = GF*HF* для всех групп G и H и 

F* = ( (Y:Y – класс Фиттинга и Y*=F*). 

Класс Фиттинга F удовлетворяет гипотезе Локетта в классе Фит-

тинга Y, если FY и Y*F*=F*. 

Напомним, что секцией Локетта класса Фиттинга F называют [2] 

множество  

Locksec(F)={Y  Y – класс Фиттинга и Y*=F*}.  

Теорема. Если X,Y,F – такие классы Фиттинга, что 

XL(F),FY и X=(XY*)F*, то класс Фиттинга F удовлетворяет 

гипотезе Локетта в Y. 
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О ДОПОЛНЯЕМЫХ ЭЛЕМЕНТАХ В РЕШЕТКАХ 

РЕГУЛЯРНЫХ ПОДГРУППОВЫХ ФУНКТОРОВ 
 

В работе исследуются дополняемые элементы в решетках регу-

лярных подгрупповых функторов. Рассматриваются только конечные 

группы. Используются определения и обозначения, принятые в [1, 2]. 
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Пусть X – непустой класс конечных групп. Отображение  , со-

поставляющее каждой группе G X некоторую непустую систему 

)(G  ее подгрупп, называется подгрупповым X-функтором (или, ина-

че, подгрупповым функтором на X), если для любого изоморфизма   

каждой группы G X выполняется равенство )())((


 GG  . 

Подгрупповой X-функтор   называется регулярным, если для 

любого эпиморфизма BA →: , где A X, имеют место включения 

    BA 

 ,     AB 




1-

 и, кроме того, )(∈ GG   для любой 

группы G .  

Пусть n  – произвольное натуральное число. Подгруппа H  

группы G  называется n -максимальной, если для любой максималь-

ной цепи 

GGGGGH
kk


110
...  

имеет место неравенство nk   и при этом найдется, по крайней мере, 

одна максимальная цепь длины n , соединяющая подгруппу H  с 

группой G . 

Пусть   – подгрупповой X-функтор, который выделяет в каж-

дой группе G X множество )(G , содержащее группу G  и некото-

рые ее k -максимальные подгруппы для nk  . Такой подгрупповой X-

функтор будем называть n -максимальным подгрупповым функтором 

на X. Множество всех n -максимальных подгрупповых функторов на 

X обозначим через 
n

M (X). 

Если 1n , то n -максимальный подгрупповой функтор на X 

называется просто m-функтором на X.  

Выделим в множестве 
n

M (X) всех n -максимальных подгруппо-

вых X-функторов подмножество 
n

reg
M (X) всех регулярных n -

максимальных подгрупповых X-функторов. 

На множестве 
n

reg
M (X) введем частичный порядок  , полагая, 

что отношение 
21

   имеет место тогда и только тогда, когда для 

любой группы G X справедливо включение    GG
21

  . 

Для совокупности  Ii
i
∈  X-функторов из 

n

reg
M (X) определим 

их пересечение  Ii i∈
   следующим образом:    

Ii

i
GG

∈ 

   для 

любой группы G X. Простая проверка показывает, что   – регуляр-

ный n -максимальный подгрупповой функтор на X. Этот функтор яв-

ляется точной нижней гранью множества  Ii
i
∈  в 

n

reg
M (X). Таким 

образом, 
n

reg
M (X) – полная решетка. 

Решетка 
n

reg
M (X) является бесконечно дистрибутивной. Едини-

цей ее является подгрупповой функтор 1X, выделяющий в каждой 
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группе G X все ее k -максимальные подгруппы (для всех nk  ), а 

нулем – подгрупповой функтор 0X, выделяющий в каждой группе 

G X только саму группу G . 

Если l  и k  – натуральные числа и kl  , то, очевидно, l

reg
M (X) – 

подрешетка решетки k

reg
M (X). Поэтому, если 0

reg
M (X)={0X}, то имеет 

место решеточное включение  

 
0

reg
M (X)  1

reg
M (X)  ...

n

reg
M (X). 

 

Кроме того, 


0n

n

reg
M (X) – решетка всех регулярных подгрупповых 

X-функторов. 

Теорема. Пусть X – непустой гомоморф, замкнутый относи-

тельно конечных прямых произведений. Тогда справедливы следующие 

утверждения: 

1) 1

reg
M (X) – булева решетка; 

2) если класс X разрешим, то при любом 2n  дополняемыми в 
n

reg
M (X) являются лишь функторы 0X и 1X; 

3) если класс X не является разрешимым, то при 2n  в решет-

ке n

reg
M (X) могут быть дополняемые элементы, отличные от 0X и 1X; 

4) в решетке всех регулярных подгрупповых X-функторов до-

полняемыми являются лишь функторы 0X и 1X. 
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Первое изучение LIESST-эффекта было сделано в работе Декур-

тинса в 1984 [1]. В статье авторы сообщили, что облучение кристал-

лов [Fe(ptz)6](BF4)2 электромагнитной волной в 530 нм в низкоспино-

вом состоянии при низкой температуре (20 K) позволяло перевести в 

возбужденное состояние со временем жизни свыше 10
6
 сек. В нашей 


