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О ПРОИЗВЕДЕНИИ ДВУХ СВЕРХРАЗРЕШИМЫХ В-ГРУПП

В.Н. Княгина

Гомельский государственный университет имени Ф. Скорины, Кирова 119, 246019 Гомель, Беларусь,
knyagina@inbox.ru

Рассматриваются только конечные группы. Все обозначения и определения стандартны [1], [2].
B–группой называют конечную ненильпотентную группу, у которой в фактор–группе по подгруппе
Фраттини все собственные подгруппы примарны. Группа Шмидта (конечная ненильпотентная
группа с нильпотентными собственными подгруппами) является B–группой. В строении B–групп
и групп Шмидта есть сходства и есть различия. Так, обе они бипримарны, одна из силовских
подгрупп в этих группах нормальна, а другая силовская подгруппа — циклическая, см. лемму 2.2
[3]. Одно из различий между B–группами и группами Шмидта заключается в том, что если в группе
Шмидта подгруппа Фраттини нормальной силовской подгруппы содержится в центре группы, то в
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B–группе это свойство нарушается. Например, диэдральная группа порядка 18 является B–группой
и не является группой Шмидта.

В работе [3] были описаны начальные свойства B–групп и изучена группа, факторизуемая
примарной группой и B–группой. В работе [4] было установлено, что конечная p-разрешимая группа,
представимая в виде произведения двух своих подгрупп Шмидта, имеет p-длину не более 2. Эта
оценка точная, симметрическая группа S4 имеет 2–длину, равную 2, и является произведением
двух своих подгрупп Шмидта A4 и S3.

В настоящей заметке мы устанавливаем свойства конечной группы G = HK, представимой
в виде произведения двух своих сверхразрешимых B–подгрупп H и K, одна из которых имеет
нечетный порядок.

Доказана следующая теорема.
Теорема. Пусть H и K — две сверхразрешимые B–подгруппы конечной группы G = HK.

Справедливы следующие утверждения.
(1) Если порядки подгрупп H и K — нечетные числа, то G сверхразрешима.
(2) Если порядок подгруппы H нечетен, то G 2–нильпотентна и lp(G) = 1 для всех p ∈ π(G).
Пример 1. Пусть p — простое нечетное число и Cp — циклическая группа порядка p. Эта

группа обладает автоморфизмом α порядка 2. Зададим отображение φ : S4 →< α> следующим
образом: φ(τ) = α, если τ—нечетная перестановка и φ(τ) = 1, если τ—четная перестановка. Тогда
φ— гомоморфизм группы S4 на < α >, ядро которого совпадает с A4. Рассмотрим полупрямое
произведение G = Cp ⋊ S4 относительно гомоморфизма φ. Тогда G = S3(Cp⋊ < (1234) >) есть
произведение двух сверхразрешимых B–подгрупп, причем G — не 2–нильпотентная группа и
l2(G) = 2. При p = 3 построенная группа не 3–замкнута. Этот пример показывает, что произве-
дение двух сверхразрешимых B-подгрупп, одна из которых имеет четный порядок, может быть
несверхразрешимой группой 2–длины >1.

Пример 2. Симметрическая группа S5 является произведением своих B–подгрупп H =
=C5 ⋊C4 и K ∼= D12 четных порядков. Здесь D12 — диэдральная группа порядка 12. Этот пример
показывает, что произведение двух сверхразрешимых B-подгрупп четных порядков, может быть
неразрешимой группой.
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Введение. Доклад посвящён вопросу: как в евклидовом пространстве распределены точки,
координаты которых суть сопряжённые алгебраические числа. Такие точки мы будем называть
алгебраическими. В теории чисел имеется класс задач, которые можно свести к подсчёту алгебраи-
ческих точек внутри некоторых областей евклидова пространства. Оказывается, что если нужная
область обладает “достаточно хорошей” границей, то возможно установить асимптотику количества
алгебраических точек фиксированной степени и ограниченной высоты в такой области. Более того,
главный член этой асимптотики содержит интеграл по рассматриваемой области от неотрицательной




