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В данной работе рассматриваются только конечные группы.
Пусть F — непустая формация, т.е. класс групп, замкнутый относительно взятия го-

моморфных образов и конечных подпрямых произведений. Тогда подгруппа GF группы G,
равная пересечению всех тех нормальных подгрупп N из G, для которых G/N ∈ F, назы-
вается F-корадикалом группы G.

В [3] Гонг и Айзекс, исследуя свойства корадикалов конечных групп, показали, что ес-
ли подгруппа M группы G нормализует нильпотентный (соответственно разрешимый) ко-
радикал каждой несубнормальной подгруппы группы G, тоM нормализует нильпотентный
(соответственно разрешимый) корадикал любой подгруппы группы G. В [3] Гонг и Айзекс
предположили, что если некоторая подгруппа группы нормализует сверхразрешимый ко-
радикал каждой несубнормальной подгруппы этой группы, то она нормализует сверхраз-
решимый корадикал любой ее подгруппы.

В [1] получен положительный ответ на сформулированный вопрос. Более того, здесь
показано, что аналогичное утверждение имеет место для любой наследственной насыщен-
ной формации, имеющей полную характеристику.

Теорема. Пусть F — наследственная насыщенная формация, содержащая все ниль-
потентные группы. Если подгруппа M группы G нормализует F-корадикал HF каждой
несубнормальной подгруппы H группы G, то M нормализует F-корадикал любой подгруп-
пы группы G.

Следствие. Пусть F — наследственная насыщенная формация, содержащая все
нильпотентные группы. Если F-корадикал HF каждой несубнормальной подгруппы H груп-
пы G нормален в G, то F-корадикал любой подгруппы группы G нормален в G.

Группа G из заключения следствия устроена достаточно просто. В частности, она
имеет нильпотентный F-корадикал. Точное ее строение приводится в данной работе.

В теории классов групп предложенная Виландтом идея субнормальности как тран-
зитивного замыкания нормальности нашла воплощение в понятиях F-субнормальная под-
группа и F-субнормальная в смысле Кегеля подгруппа.

Концепция F-субнормальной подгруппы предложена Картером и Хоуксом [2]. Пусть
F — непустой класс групп. Подгруппа H группы G называется F-субнормальной, если либо
H = G, либо существует максимальная цепь подгрупп

H = H0 ⊂ H1 ⊂ ... ⊂ Hn = G

такая, что Hi/CoreHi(Hi−1) ∈ F для всех i = 1, 2, . . . ,n (множество всех F-субнормальных
подгрупп группы G обозначается snF(G)).

Простая проверка показывает, что, если N — класс всех нильпотентных групп, то
любая N-субнормальная подгруппа группы G является субнормальной. Более того, для
разрешимой группы G справедливо равенство snN(G) = sn(G).
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Другое понятие F-субнормальности, развивающее идею субнормальности, предложено
Кегелем [4]. Если F — непустой класс групп, то подгруппа H группы G называется F-суб-
нормальной в смысле Кегеля, если существует цепь подгрупп

H = H0 ⊆ H1 ⊆ ... ⊆ Hn = G

такая, что либо подгруппа Hi−1 нормальна в Hi, либо Hi/CoreHi(Hi−1) ∈ F для всех i = 1,
2, . . . ,n (множество всех K-F-субнормальных подгрупп группы G обозначается snK−F(G)).

Проверка показывает, что для любой группы G справедливо равенство snK−N(G) =
sn(G). В связи с этим по аналогии с приведенной теоремой для наследственной насыщенной
формации F, содержащей все нильпотентные группы, возникает предположение, что если
F-корадикал HF каждой не F-субнормальной (или каждой не F-субнормальной в смысле
Кегеля) подгруппы H группы G нормален в G, то F-корадикал любой подгруппы группы G
нормален в G. Однако это не так. Соответствующие примеры приводятся в данной работе.
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