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Рассматриваются только конечные группы. Пусть X — класс групп. Напомним, что под-
группа 𝑈 группы 𝐺 называется X-максимальной в 𝐺, если выполняются следующие два усло-
вия: (𝑎) 𝑈 ∈ X, и (𝑏) если 𝑈 ≤ 𝑉 ≤ 𝐺 и 𝑉 ∈ X, то𝑈 = 𝑉 . Символом IntX(𝐺) обозначается
пересечение всех X-максимальных подгрупп группы 𝐺. Главный фактор 𝐻/𝐾 группы 𝐺 на-
зывается X-центральным в 𝐺, если

𝐻/𝐾 o𝐺/𝐶𝐺(𝐻/𝐾) ∈ X

(см., например, [1, с. 6]). Символом ZX(𝐺) обозначается X-гиперцентр группы 𝐺, т.е. наи-
большая нормальная подгруппа группы 𝐺 такая, что всякий главный фактор 𝐻/𝐾 группы 𝐺
ниже нее является X-центральным.
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Известно, что пересечение максимальных абелевых подгрупп совпадает с центром группы.
Согласно Р. Бэру [2], пересечение максимальных нильпотентных подгрупп группы совпадает
с её гиперцентром. Тем не менее, существуют примеры групп, у которых пересечение макси-
мальных сверхразрешимых подгрупп не совпадает со сверхразрешимым гиперцентром (см.,
например, [3, пример 5.17]). Л.A. Шеметков поставил следующую задачу на Гомельском ал-
гебраическом семинаре в 1995:

Задача 1. Для каких непустых нормально наследственных композиционных (разреши-
мо-насыщенных) формаций X равенство IntX(𝐺) = ZX(𝐺) верно для любой группы 𝐺?

Решение этой задачи в случае наследственных насыщенных (локальных) формаций было
получено А.Н. Скибой в [3] (в разрешимом случае также Бейдлеманом и Хайнекеном в [4]).
Нами в работе [5] эта задача была решена для класса формаций квази-F-групп, где F — на-
следственная насыщенная формация, в частности, для формации квазинильпотентных групп.
Заметим что методы работ [3, 4] не работают ни в случае ненаследственных, ни в случае
ненасыщенных формаций.

Напомним, что минимальной не-X-группой называется, группа 𝐺, не принадлежащая
классу групп X, все собственные подгруппы которой принадлежат X. Группой Шмидта назы-
вается минимальна ненильпотентная группа. Формация F называется формацией с условием
Шеметкова, если всякая минимальная не-F-группа является или группой Шмидта или груп-
пой простого порядка. Результаты об таких формациях можно найти, например, в [6, глава
6.4]. Существуют примеры наследственных ненасыщенных формаций с условием Шеметко-
ва [7, 8, 9]. Согласно [8], всякая наследственная формация с условием Шеметкова является
композиционной (разрешимо насыщенной).

А.Ф. Васильев и автор [10] разработали графовый метод для работы с произвольными на-
следственным формациями с условием Шеметкова. Напомним, что порядок группы Шмидта
имеет ровно 2 различных простых делителя и всякая такая группа имеет ровно одну нормаль-
ную силовскую подгруппу. Ввиду этого, (𝑝, 𝑞)-группой Шмидта называется группа Шмидта,
такая, что множество простых делителей ее порядка есть {𝑝, 𝑞}, и имеющая нормальную си-
ловскую 𝑝-подгруппу.

Определение 1 ([10, Определение 1.3]). 𝑁 -критическим графом Γ𝑁𝑐(𝐺) группы 𝐺 на-
зывается ориентированный граф, множество вершин которого совпадает с множеством
простых делителей 𝜋(𝐺) порядка группы 𝐺, такой, что (𝑝, 𝑞) является ребром Γ𝑁𝑐(𝐺) то-
гда и только тогда, когда группа 𝐺 имеет (𝑝, 𝑞)-подгруппу Шмидта.

Определение 2 ([10, Определение 3.1]). 𝑁 -критическим графом Γ𝑁𝑐(X) класса групп X
называется ориентированный граф на множестве вершин 𝜋(X) = ∪𝐺∈X𝜋(𝐺) такой, что

Γ𝑁𝑐(X) =
⋃︁
𝐺∈X

Γ𝑁𝑐(𝐺).

Как было показано в [10, теоремы 3.5 и 4.4], существует биекция между множествами
наследственных формаций с условием Шеметкова и ориентированными графами, множества
вершин которых являются подмножествами множества всех простых чисел P.

Пусть 𝜎 = {𝜋𝑖 | 𝑖 ∈ 𝐼} — разбиение P на попарно непересекающиеся подмножества. Заме-
тим, что из [6, теорема 6.4.14] следует, что класс групп

×𝑖∈𝐼G𝜋𝑖 = (𝐺 |O𝜋𝑖(𝐺) — холлова 𝜋𝑖-подгруппа 𝐺 для всех 𝑖 ∈ 𝐼)

является наследственной насыщенной формацией с условием Шеметкова.
Хорошо известно, что класс групп F𝑆 , все подгруппы которых принадлежат заданной фор-

мации F, является формацией.
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Теорема 1. Пусть F ̸= (1) — формация с условием Шеметкова. Предположим,
что равенство ZF(𝐺) = IntF(𝐺) верно для любой группы 𝐺. Тогда существует разбиение
𝜎 = {𝜋𝑖 | 𝑖 ∈ 𝐼} множества P на попарно непересекающиеся подмножества такое, что
F𝑆 = ×𝑖∈𝐼G𝜋𝑖 .

Следствие 1. Пусть F ̸= (1) — наследственная формация с условием Шеметкова. Тогда
и только тогда равенство ZF(𝐺) = IntF(𝐺) верно для любой группы 𝐺, когда существует
разбиение 𝜎 = {𝜋𝑖 | 𝑖 ∈ 𝐼} множества P на попарно непересекающиеся подмножества такое,
что F = ×𝑖∈𝐼G𝜋𝑖 .

Предложение 1. Пусть F — формация такая, что F ∩ S = N. Тогда F𝑆 = N. В
частности, F — формация с условием Шеметкова.

Из этого предложения следует, что классы всех квазинильпотентных групп N* и групп,
абелевые главные факторы которых центральны а оставшиеся являются простыми группами,
N𝑐𝑎 — формации с условиемШеметкова. Как было доказано в [5] равенство IntN*(𝐺) = ZN*(𝐺)
верно для любой группы 𝐺 и существует группа 𝐻 такая, что IntN𝑐𝑎(𝐻) ̸= ZN𝑐𝑎(𝐻). Таким
образом обратное утверждение к представленной теореме неверно.
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