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Â ðàáîòå ðàññìàòðèâàþòñÿ òîëüêî êîíå÷íûå ãðóïïû. Íàïîìíèì, ÷òî ïîäãðóï-
ïîé Ôèòòèíãà F(G) ãðóïïû G íàçûâàåòñÿ åå ìàêñèìàëüíàÿ íîðìàëüíàÿ íèëüïî-
òåíòíàÿ ïîäãðóïïà. Ýòà ïîäãðóïïà îêàçûâàåò ñóùåñòâåííîå âëèÿíèå íà ñòðîåíèå
ðàçðåøèìîé ãðóïïû. Íàïðèìåð, Ðàìàäàí [1] ïîêàçàë, ÷òî åñëè âñå ìàêñèìàëüíûå
ïîäãðóïïû ñèëîâñêèõ ïîäãðóïï F(G) íîðìàëüíû â ðàçðåøèìîé ãðóïïå G, òî G
ñâåðõðàçðåøèìà.

Â ïðîèçâîëüíîé ãðóïïå ïîäãðóïïà Ôèòòèíãà òåðÿåò ìíîãèå ñâîéñòâà, êîòîðûå
îíà èìåëà â ðàçðåøèìîì ñëó÷àå. Ïîýòîìó âìåñòî íå¼ îáû÷íî ðàññìàòðèâàþò êâà-
çèíèëüïîòåíòíûé ðàäèêàë F∗(G) (ýòà ïîäãðóïïà òàêæå èçâåñòíà êàê îáîáù¼ííàÿ
ïîäãðóïïà Ôèòòèíãà) èëè ïîäãðóïïó Øåìåòêîâà � Øìèäà [2]. Íàïîìíèì, ÷òî
ïîäãðóïïîé Øåìåòêîâà � Øìèäà F̃(G) ãðóïïû G íàçûâàþò ïîäãðóïïó, îïðåäå-
ëÿåìóþ óñëîâèÿìè:

(1) Φ(G) ⊆ F̃(G);
(2) F̃(G)/Φ(G) = Soc(G/Φ(G)).
Ðàññìîòðåíèþ íåäàâíèõ îïóáëèêîâàííûõ (íàïðèìåð, [3]) è íîâûõ ðåçóëüòàòîâ

î âëèÿíèè ïîäãðóïïû Ôèòòèíãà è åå îáîáùåíèé íà ñòðîåíèå êîíå÷íûõ ãðóïï
ïîñâÿùåíî íàñòîÿùåå ñîîáùåíèå. Îòìåòèì îäèí èç íèõ.

Ïóñòü F � ôîðìàöèÿ. Ïîäãðóïïà H ãðóïïû G íàçûâàåòñÿ F-cóáíîðìàëüíîé
â G, åñëè H = G èëè ñóùåñòâóåò ìàêñèìàëüíàÿ öåïü ïîäãðóïï H = H0 < · · · <
Hn = G òàêàÿ, ÷òî HF

i ⊆ Hi−1 äëÿ i = 1, . . . , n.
Ïîäãðóïïó H ãðóïïû G íàçîâ¼ì R-F-ñóáíîðìàëüíîé, åñëè H F-cóáíîðìàëüíà

â 〈H, R〉.
Òåîðåìà. Ïóñòü F � íàñûùåííàÿ ôîðìàöèÿ. Åñëè âñÿêàÿ ìàêñèìàëüíàÿ ïîä-

ãðóïïà ãðóïïû G ÿâëÿåòñÿ F̃(G)-F-ñóáíîðìàëüíîé, òî G ∈ F.
Ïóñòü U � êëàññ âñåõ ñâåðõðàçðåøèìûõ ãðóïï. Èçâåñòíóþ òåîðåìó Êðàìåðà

[4, c. 12] ìîæíî ïåðåôîðìóëèðîâàòü ñëåäóþùèì îáðàçîì.
Ñëåäñòâèå. Åñëè âñÿêàÿ ìàêñèìàëüíàÿ ïîäãðóïïà ðàçðåøèìîé ãðóïïû G ÿâ-

ëÿåòñÿ F(G)-U-ñóáíîðìàëüíîé, òî G ñâåðõðàçðåøèìà.
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