
Ìåæäóíàðîäíàÿ êîíôåðåíöèÿ �Ìàòåìàòèêà â ñîâðåìåííîì ìèðå�

ÊÎÍÅ×ÍÛÅ ÃÐÓÏÏÛ Ñ A1A-ÑÓÁÍÎÐÌÀËÜÍÛÌÈ
ÑÈËÎÂÑÊÈÌÈ ÏÎÄÃÐÓÏÏÀÌÈ

Ìîíàõîâ Â.Ñ.1, Ñîõîð È.Ë.2

Ãîìåëüñêèé ãîñóäàðñòâåííûé óíèâåðñèòåò èì. Ô. Ñêîðèíû,
Ãîìåëü, Ðåñïóáëèêà Áåëàðóñü;

1viktor.monakhov@gmail.com, 2irina.sokhor@gmail.com

Âñå ðàññìàòðèâàåìûå ãðóïïû ïðåäïîëàãàþòñÿ êîíå÷íûìè. Èñïîëüçóåìàÿ òåð-
ìèíîëîãèÿ ñîîòâåòñòâóåò [1]. Ôîðìàöèè âñåõ íèëüïîòåíòíûõ, àáåëåâûõ è àáåëå-
âûõ ãðóïï ñ ýëåìåíòàðíûìè àáåëåâûìè ñèëîâñêèìè ïîäãðóïïàìè îáîçíà÷àþòñÿ
÷åðåç N, A è A1 ñîîòâåòñòâåííî.

Ïóñòü F � ôîðìàöèÿ. Ïîäãðóïïà H íàçûâàåòñÿ F-ñóáíîðìàëüíîé ïîäãðóïïîé
ãðóïïû G, åñëè ñóùåñòâóåò öåïî÷êà ïîäãðóïï

H = H0 < · H1 < · . . . < · Hn = G

òàêàÿ, ÷òî Hi/(Hi−1)Hi ∈ F äëÿ âñåõ i. Çäåñü YX =
⋂
x∈X Y

x � ÿäðî ïîäãðóïïû Y
â ãðóïïå X, à çàïèñü Hi−1 < · Hi îçíà÷àåò, ÷òî Hi−1 � ìàêñèìàëüíàÿ ïîäãðóïïà
ãðóïïû Hi.

Ãðóïïû ñ ðàçëè÷íûìè íàáîðàìè F-ñóáíîðìàëüíûõ ïîäãðóïï èññëåäîâàëèñü
â ðàáîòàõ ìíîãèõ àâòîðîâ, ñì. ëèòåðàòóðó â [2]�[4]. Íåñëîæíî ïðîâåðèòü, ÷òî
â ëþáîé ðàçðåøèìîé ãðóïïå êàæäàÿ ñèëîâñêàÿ ïîäãðóïïà A1N-ñóáíîðìàëüíà.
Ïîýòîìó â óíèâåðñóìå âñåõ ðàçðåøèìûõ ãðóïï êëàññ ãðóïï ñ F-ñóáíîðìàëüíûìè
ñèëîâñêèìè ïîäãðóïïàìè ñëåäóåò èçó÷àòü äëÿ ôîðìàöèé, íå ñîäåðæàùèõ A1N.

Òåîðåìà. Ïóñòü F� íàñëåäñòâåííàÿ ôîðìàöèÿ, A1A ⊆ F ⊆ NA. Òîãäà è òîëü-
êî òîãäà â ãðóïïå G êàæäàÿ ñèëîâñêàÿ ïîäãðóïïà F-ñóáíîðìàëüíà, êîãäà G ðàç-
ðåøèìà è êàæäàÿ åå ìåòàíèëüïîòåíòíàÿ ïîäãðóïïà èìååò íèëüïîòåíòíûé êîì-
ìóòàíò.

ËÈÒÅÐÀÒÓÐÀ

1. Doerk K., Hawkes T. Finite soluble groups. Berlin, New York: Walter de Gruyter, 1992.

2. Âàñèëüåâ À.Ô., Âàñèëüåâà Ò.È. Î êîíå÷íûõ ãðóïïàõ ñ îáîáùåííî ñóáíîðìàëüíûìè
ñèëîâñêèìè ïîäãðóïïàìè // ÏÔÌÒ. 2011. T. 4, � 9. Ñ. 86�91.

3. Ìîíàõîâ Â.Ñ. Êîíå÷íûå ãðóïïû ñ àáíîðìàëüíûìè è U-ñóáíîðìàëüíûìè ïîäãðóï-
ïàìè // Ñèá. ìàò. æóðí. 2016. Ò. 57, � 2. Ñ. 447�462.

4. Ñåìåí÷óê Â.Í., Ñêèáà À.Í. Î êîíå÷íûõ ãðóïïàõ, â êîòîðûõ êàæäàÿ ïîäãðóïïà
ëèáî F-ñóáíîðìàëüíà, ëèáî F-àáíîðìàëüíà // ÏÔÌÒ. 2015. T. 2, � 23. Ñ. 72�74.

88


