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Ðàññìàòðèâàþòñÿ òîëüêî êîíå÷íûå ãðóïïû. Ãðóïïà G ÿâëÿåòñÿ ïðîèçâåäåíè-
åì ïîïàðíî ïåðåñòàíîâî÷íûõ ïîäãðóïï A1, A2, . . . , An, åñëè G = A1A2 · · ·An è
AiAj = AjAi äëÿ âñåõ öåëûõ i è j ñ 1 ≤ i, j ≤ n. Â ýòîì ñëó÷àå äëÿ ëþáîãî
íàáîðà èíäåêñîâ 1 ≤ i1 ≤ i2 ≤ · · · ≤ ik ≤ n ïðîèçâåäåíèå Ai1Ai2 · · ·Aik áóäåò
ïîäãðóïïîé ãðóïïû G.

Â íàñòîÿùåì ñîîáùåíèè ìû ïðîäîëæàåì èññëåäîâàíèÿ ðàáîòû [1], ðåøàÿ ñëå-
äóþùóþ çàäà÷ó. Ïóñòü F � êëàññ ãðóïï. Íàéòè ïîäõîäÿùèé êëàññ ãðóïï X ⊇ F,
òàêîé, ÷òî X ñîäåðæèò âñÿêóþ ãðóïïó G = A1A2 · · ·An, ãäå A1, A2, . . . , An �
ïîïàðíî ïåðåñòàíîâî÷íûå ïîäãðóïïû G è êàæäîå ïðîèçâåäåíèå íå áîëåå ÷åì k
ïîäãðóïï Ai ñîäåðæèòñÿ â êëàññå F.

Îïðåäåëåíèå. Ïóñòü F è X � êëàññû ãðóïï, ïðè÷åì F ⊆ X, k � íàòóðàëü-
íîå ÷èñëî. Áóäåì ãîâîðèòü, ÷òî êëàññ F èìååò ñâîéñòâî P

X
k , åñëè âñÿêàÿ ãðóï-

ïà G, ïðåäñòàâèìàÿ â âèäå ïðîèçâåäåíèÿ ïîïàðíî ïåðåñòàíîâî÷íûõ ïîäãðóïï
A1, A2, . . . , An òàêèõ, ÷òî äëÿ êàæäîãî âûáîðà èíäåêñîâ i ≤ i1 ≤ i2 ≤ · · · ≤ ik ≤ n
ïîäãðóïïà Ai1Ai2 · · ·Aik ∈ F, ïðèíàäëåæèò êëàññó X.

Â êëàññå ðàçðåøèìûõ ãðóïï ñïðàâåäëèâà ñëåäóþùàÿ
Òåîðåìà 1. Ïóñòü F = LF (f) è X = LF (h) � íàñëåäñòâåííûå ëîêàëüíûå

ôîðìàöèè, ãäå f è h � ìàêñèìàëüíûå âíóòðåííèå ëîêàëüíûå ýêðàíû F è X ñî-
îòâåòñòâåííî, ïðè÷åì F ⊆ X, è k � íàòóðàëüíîå ÷èñëî, k ≥ 2. Òîãäà è òîëüêî

òîãäà ôîðìàöèÿ F îáëàäàåò ñâîéñòâîì P
X
k , êîãäà f(p) îáëàäàåò ñâîéñòâîì P

h(p)
k−1

äëÿ ëþáîãî ïðîñòîãî p.
Ñ ïîìîùüþ ýòîé òåîðåìû íàéäåíà ¾äîñòàòî÷íî ìàëåíüêàÿ¿ ðàçðåøèìàÿ íà-

ñëåäñòâåííàÿ ëîêàëüíàÿ ôîðìàöèÿ X, äëÿ êîòîðîé ôîðìàöèÿ U âñåõ ñâåðõðàçðå-
øèìûõ ãðóïï îáëàäàåò ñâîéñòâîì P

X
2 .

Ïóñòü ãðóïïà G = A1A2 · · ·An � ïðîèçâåäåíèå ïîïàðíî ïåðåñòàíîâî÷íûõ ïîä-
ãðóïï A1, A2, . . . , An. Â [2, òåîðåìà VI, 10.2] Õóïïåðò ïîêàçàë, ÷òî G ñâåðõðàçðå-
øèìà, åñëè êàæäîå ïðîèçâåäåíèå AiAjAk ñâåðõðàçðåøèìî. Â [3] Ë.Ñ. Êàçàðèí
óñòàíîâèë, ÷òî åñëè êàæäîå ïðîèçâåäåíèå AiAj ðàçðåøèìî, òî è G ðàçðåøèìà.

Òåîðåìà 2. Ïóñòü ãðóïïà G = A1A2 · · ·An � ïðîèçâåäåíèå ïîïàðíî ïåðåñòà-
íîâî÷íûõ ïîäãðóïï A1, A2, . . . , An. Åñëè AiAj � ñâåðõðàçðåøèìàÿ ïîäãðóïïà äëÿ
âñåõ 1 ≤ i, j ≤ n è êîììóòàíò G′ íèëüïîòåíòåí, òî G ñâåðõðàçðåøèìà.
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