
Ñåêöèÿ 1. Àëãåáðà, òåîðèÿ ÷èñåë è ìàòåìàòè÷åñêàÿ ëîãèêà
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Ðàññìàòðèâàþòñÿ òîëüêî êîíå÷íûå ãðóïïû. Ñîãëàñíî [1] ïîäãðóïïû A è B
ãðóïïû G íàçûâàþòñÿ âçàèìíî ïåðåñòàíîâî÷íûìè, åñëè A ïåðåñòàíîâî÷íà ñ êàæ-
äîé ïîäãðóïïîé èç B è B ïåðåñòàíîâî÷íà ñ êàæäîé ïîäãðóïïîé èç A. Èçó÷åíèþ
ãðóïï, ïðåäñòàâèìûõ ïðîèçâåäåíèåì ñâîèõ âçàèìíî ïåðåñòàíîâî÷íûõ ïîäãðóïï,
ïîñâÿùåíû ìíîãî÷èñëåííûå ðàáîòû ðàçëè÷íûõ àâòîðîâ. Îñíîâíûå ðåçóëüòàòû,
ïîëó÷åííûå â ýòîì íàïðàâëåíèè äî 2010 ãîäà, èçëîæåíû â ìîíîãðàôèè [1].

Îïðåäåëåíèå [2]. Ïóñòü F è X � êëàññû ãðóïï, ïðè÷åì F ⊆ X. Êëàññ F
íàçûâàåòñÿ MP -çàìêíóòûì â X, åñëè F ñîäåðæèò âñÿêóþ X-ãðóïïó G = AB, ãäå
A è B � âçàèìíî ïåðåñòàíîâî÷íûå F-ïîäãðóïïû ãðóïïû G.

Ïóñòîé êëàññ ñ÷èòàåòñÿ MP -çàìêíóòûì â ëþáîì êëàññå ãðóïï X.
Ïðîáëåìà. Ïóñòü F � ôîðìàöèÿ (êëàññ Ôèòòèíãà, êëàññ Øóíêà) è X � êëàññ

ãðóïï, ïðè÷åì F ⊆ X. Äëÿ äàííîãî êëàññà X îïèñàòü âñå ôîðìàöèè (êëàññû
Ôèòòèíãà, êëàññû Øóíêà) F, MP -çàìêíóòûå â X.

Òåîðåìà. Ïóñòü X è F � íàñûùåííûå ôîðìàöèè, ñîäåðæàùèå âñå ñâåðõðàç-
ðåøèìûå π-ãðóïïû äëÿ π = π(F), ïðè÷åì F ⊆ X. Ïóñòü H è F � ìàêñèìàëüíûå
âíóòðåííèå ëîêàëüíûå ýêðàíû X è F ñîîòâåòñòâåííî. Ôîðìàöèÿ F ÿâëÿåòñÿ MP -
çàìêíóòîé â X òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà F (p) MP -çàìêíóòà â H(p) äëÿ ëþáîãî
ïðîñòîãî p.

Ñëåäñòâèå 1 [3]. Ïóñòü G = AB � ïðîèçâåäåíèå âçàèìíî ïåðåñòàíîâî÷íûõ
ñâåðõðàçðåøèìûõ ïîäãðóïï A è B. Åñëè êîììóòàíò G′ íèëüïîòåíòåí, òî G ñâåðõ-
ðàçðåøèìà.

Â ðàáîòå [4] áûë èññëåäîâàí êëàññ âñåõ ãðóïï, ó êîòîðûõ ëþáàÿ ïîäãðóïïà
Øìèäòà ÿâëÿåòñÿ ñâåðõðàçðåøèìîé, è, â ÷àñòíîñòè, áûëî óñòàíîâëåíî, ÷òî ýòîò
êëàññ ÿâëÿåòñÿ íàñëåäñòâåííîé íàñûùåííîé ôîðìàöèåé Ôèòòèíãà, ñîäåðæàùåé
âñå ñâåðõðàçðåøèìûå ãðóïïû.

Ñëåäñòâèå 2. Ïóñòü ãðóïïà G = AB � ïðîèçâåäåíèå âçàèìíî ïåðåñòàíîâî÷-
íûõ ïîäãðóïï A è B. Åñëè â A è B ëþáàÿ ïîäãðóïïà Øìèäòà ÿâëÿåòñÿ ñâåðõ-
ðàçðåøèìîé, òî ëþáàÿ ïîäãðóïïà Øìèäòà ãðóïïû G ñâåðõðàçðåøèìà.
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