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Группы с формационными ограничениями на силовские подгруппы

В. С. Монахов, И. Л. Сохор

Рассматриваются только конечные группы. Используемая терминология соответ-
ствует [1].

Пусть F — формация, G — группа. Напомним, подгруппа H называется F-субнор-
мальной, если существует такая цепочка подгрупп

H = H0 < · H1 < · . . . < · Hn = G,

что Hi/(Hi−1)Hi
∈ F для всех i, что равносильно тому, что HF

i ≤ Hi−1. Подгруппа H
группы G называется F-абнормальной, если L/KL 6∈ F для всех подгрупп K и L таких,
что H ≤ K < · L ≤ G. Понятно, что для формаций X и F таких, что X ⊆ F, каждая X-
субнормальная подгруппа будет F-субнормальна, а каждая F-абнормальная подгруппа
будет X-абнормальна.

Если группа G /∈ F и каждая нетривиальная подгруппа из G F-субнормальна или
F-абнормальна, то G называется EF-группой. Свойства таких групп для различных
формаций F изучались в работах Фаттахи, Эберта и Баумана, Фёрстера, В. Н. Семен-
чука, А. Н. Скибы и других авторов, см. литературу в [2]. Группы с F-субнормальными
или F-абнормальными примарными подгруппами описаны в работах Фаттахи, А.Ф. Ва-
сильева, Т.И. Васильевой, В.Н. Тютянова, В.С. Монахова, В.Н. Княгиной и других
авторов, см. литературу в [3]. Эти исследования получили развитие в следующей
теореме.

Теорема. Пусть F — наследственная формация, A1A ⊆ F ⊆ NA. В группе G ка-
ждая силовская подгруппа F-субнормальна или F-абнормальна класса нильпотентности
не больше 2 тогда и только тогда, когда либо G ∈ NA, либо G = GN ⋋ P , где P —
неабелева F-абнормальная силовская p-подгруппа группы G для некоторого p ∈ π(G),
являющаяся подгруппой Картера и Гашюца группы G, P ′ ≤ Z(P ) и GN = GU ∈ NA.

Здесь A, N и U — формации всех абелевых, нильпотентных и сверхразрешимых
групп соответственно; A1 — формация всех абелевых групп с элементарными абеле-
выми силовскими подгруппами; A — формация всех разрешимых групп с абелевыми
силовскими подгруппами.
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