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Пусть ад, . , . , х„— независимые наблюдения над нормально распреде¬

ленной случайной величиной д, Приводимая теорема I не потеряет общно ¬

сти, если положить
т= о,

Образуем статистики
д

_
*+...+ л

%

Л£ =* 1.

Как известно (см., например, (’ ) , стр. 418) случайные величины ,г я з':

независимы, нричем х распределена нормально с параметрами (0, 1 i n ) , а
я1 имеет распределение у? с п — 1 степенями свободы. Следующие две ста ¬

тистики известны под названием коэффициента асимметрии и эксцесса
соответственно:

g 1 i2 (*J - f )3
’ g? « 4S ( X J - -3’

Jpp*l

Статистики gi и g z n приложениях часто используются и качестве критерия
для проверки нормальности распределения случайной величины g. Этот
критерий основан на том, что вектор Ул (£Ч, дД распределен аснмптотпчн -
скн нормально с нулевым вектором математических ожиданий и матрицей
вторых моментов вида

Иногда удобнее иметь дело с вероятностями P{ \ g* \ > I) , P{|*Ts|> t )
и P {tC*g * + > 1). Эти вероятности при фиксированных (. t , и U
являются, по существу, вероятностями больших уклонений для статистик _
g, и gs. Ясно, что довольно сложный вид статистик не позволяет непо¬
средственно применять методы, обычно используемые при оценивании ве¬

роятностей больших уклонений сумм независимых слагаемых. Тем не ме
псе, используя специфические свойства нормального закона распределе ¬

ния, а также методы, примененные в работах (’ ~ л ) , удается доказать сле ¬

дующее утверждение.
Те о р ем а 1. В наших обозначениях при в-+ w а любых фиксирован¬

ных /, t , и t г

i°. р{|* I > = уЯг^^ ехр (-4- n'uf / t + п'и (т -ь4Н ^

- г*- + ЗГ+) (1 + 0 (1));

2°. Р ( I g,}> #} =]/4nV‘rV< exp|--i-nV, Г/.+ЗГ1-)- 4-Г» ( t + 3)*}x
X (1 + 0 (1));
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3е. р {hYi + t?gl >1} = у'— e x p (-4- n'Pt'k + 3/J1+
+ 4" (з + < z)a + 4“ rt 1 (i + о (i)).

Третье утверждение теоремы 1 доказывается с помощью следующего
результата, не лишенного, но-видимому, п самостоятельного интереса.

Положим -2 **’ Уп= 2 (4- з).
J=1

Легко видеть, что случайный вектор ) н (А ,, }"„) распределен асимптотиче¬

ски нормально с нулевым вектором математических ожиданий и ковариа¬
ционной матрицей В.

Те о р ем а 2. В наших условиях при.п-+- <х> , с > О,

а и р
ОС<^.Т<^к

Р {А\, < X j у< У\, < у »~Ит£}-
0 (1) .

Таким образом, функциональная зависимость между zs! и 49* — 3, ко¬

торая не играла роли в области нормальных уклонений, начинает сильно
сказываться в области больших уклонений.
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