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Все рассматриваемые группы конечным. Через  будем обозначать множество про-

стых чисел; а через  (G) – множество всех простых делителей порядка группы G. И 

пусть G
ip
– силовская p

i
-подгруппа группы G.  

Силовским множеством группы G называется множество силовских подгрупп из G, 
взятых по одной для каждого простого делителя порядка группы G, вместе с единичной 
подгруппой. Из теоремы Силова следует, что каждая группа G обладает силовским мно-

жеством . Если G
ip
G

jp
=G

jp
G

ip
 для всех силовских подгрупп из , то силовское мно-

жество превращается в силовскую систему, см. [1, глава VI, §2]. Известно, что любая раз-
решимая группа обладает силовской системой, и наоборот, если в группе имеется силов-
ская система, то группа разрешима [2, теорема VI.2.3].  

Пусть ={p
1
, p

2
, …, p

n
} – некоторое множество простых чисел, G – группа, в ко-

торой существует '-холлова подгруппа G
'
, и  (G). Множество 

*
={E, G

1p
, G

2p
,…, 

G
np

, G '


 } называется -силовским множеством группы G. Если множество =(G), то 

получается определение силовского множества группы G. 

При дополнительном условии попарной перестановочности всех подгрупп из -

силовского множества получаем -силовскую систему. Из теоремы Ф. Холла следует, что 

любая -разрешимая группа обладает -силовской системой, и наоборот, если у группы 

есть -силовская система, то группа -разрешима. 

Подгруппа H группы G называется -квазинормальной или -перестановочной, 

если HX=XH для всех X. Если  – множество всех подгрупп группы G, то -
квазинормальную подгруппу называют квазинормальной или перестановочной подгруп-
пой группы G. 

Теорема 1. Пусть не простая группа G -разрешима для некоторого множества 

простых чисел (G) с дисперсивной по Оре -холловой подгруппой G, а 
*

 – её -

силовское множество. Если каждая субнормальная -подгруппа группы G является 
*

-

квазинормальной, то группа G -сверхразрешима. 

Следствие 1. Пусть не простая группа G -разрешима для некоторого множества 

простых чисел  с дисперсивной по Оре -холловой подгруппой G, 
*

 – её силовская -

система. Если каждая субнормальная -подгруппа группы G 
*

-квазинормальна, то 

группа G -сверхразрешима. 

Следствие 2. Пусть группа G -разрешима для некоторого множества простых чи-

сел (G) с дисперсивной по Оре -холловой подгруппой G, а 
*

 – её -силовское 

множество. Если каждая циклическая примарная -подгруппа группы G является 
*

-

квазинормальной, то группа G -сверхразрешима. 

Теорема 2. Пусть группа G=HK -разрешима, где (G) – некоторое множество 

простых чисел, подгруппы H и K – -сверхразрешимы, и пусть 
*

H, 
*

K – некоторые -
силовские множества подгрупп H и K соответственно. Если каждая циклическая примар-

ная -подгруппа из H 
*

K-квазинормальна, а циклическая примарная -подгруппа из K 


*

H-квазинормальна, то группа G -сверхразрешима. 
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