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В предлагаемой заметке на основе пзвестной гипотезы И. М. Виногра¬

дова ( ') о наименьшем квадратичном невычете решается вопрос о сущеет-
пощшип формул типа Лиувилля* для квадратичных форм типа { — fc , q, 1) ,к^ 2 четное, q нечетпое простое, ( — к , ф,х ) < & ^ 3 нечетное,
Xtn) = — обобщенный символ Якоби, q нечетное простое.
Пусть

Q ( xi , ., , , (1)

— положительная квадратичная форма от 2к переменных ступени А;к^ 2 — целое число , Отвечающий ей тета-ряд представим в виде двух
слагаемых:

2 е х р [2я/т ..., хг*)1 = Е ( т ) + 9 (т ). (2)
1̂» ^

Здесь т — комплексное число, 1шт >- 0; Е { х ) — ряд Эпэешнтсйпа , соот¬

ветствующий тата-ряду, находящемуся в левой частя равенства (2).
6 (т) — параболическая форма.

О п р е д е л е н и е, Если форма 0 (т ) может быть представлена в виде
конечной линейной комбинации обобщенных бинарных тэта-рядов вида

S
*1, х*-— (X.

*r==.yRiod SQ )

рк-1 (*i.*г ) esp ' 2нтт fr ' ta
L ‘ ®

( 3)

где la > 0 — целое число; Ga ( x , , .Г;) — целочисленная положительная
квадратичная форма ступени Na (Л’а пробегает делители Лг) ; {г,,
хг ) — шаровая функция (А — 1)-го порядка относительно (3„; к , , кг — це¬
лые числа с условием

а

йГ Ga ( -Xj. хг) Xl„hl = 0 (mod .VJ,
*Г xt~hi

то квадратичную форму (1 ) будем называть л и у в п л л е в с к о й. Фор-
мулу для количества представлений формой (1), вытекающую из (2) , бу¬
дем называть т и д а Л и у в и л л я,

Лнуввлль и позднее Эрмпт, Успенский и другие нашли формулы для
количества представлений чисел многими квадратичными формами с 4 п б
переменными, которые являются формулами типа Лиувилля строго в опре¬
деленном выше смысле.

* Заметим, что из формулы тппя Лиувилля для числа представлений числа я
формой Q( xi , ., , , лнО следует асимптотическая формула с остаточным членом вида
В,п1; Т а к и е результаты пока удается получать лишь на основе гипотезы Ра¬
мануджана — Петерсона, которая в настоящее время доказана Эйхдероы {-" } для
случая к = 2.
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В работах ( 3
i 3 ) высказало предположение, что число классов примитив¬

ных лиуклллевскн ,! квадратичных фори конечно л для рфкоторых частных
случаев это предположение обосновано,

К дополнений к теореме 1 работы (’ ) нами нолучены следующие ре¬

зультатЫ.
Па основе гипотезы И . М . Виноградова * (!) о наименьшем квадратич¬

ном невычете по простону modp доказаны условные теоремы .
Т е о р ем а 1, Число классов примитивных лиувиллевскит квадратич ¬

ных форм типа { k, q, х) , q нечетное простое. X (/!) “ { "

, - J — обобщен¬

ный символ Якиби. A; JT-i 2 нечетное, конечно.
Т е о р ем а Число классов примитивных лиувиллевских квадратич¬

ных форм типа ( — k. q, 1 ) , q нечетное простое , к 2 четное, конечно.
iia основе результатов f 1 ) е наименьшем квадратичном невычете дока¬

заны теоремы 3. 4,

Т о 0 р а и а 3- 17о любому вещественному числу е !> О найдется такое
число С , ,. зявися только от в, чго если простое число г/ и целое число
/. О удовлетворяют условиям

<7>Со , (4 )

то ни одна квадратичная форма типа ( — к , <]. % ) т q нечетное простое,
Х (п} = (-^J — обобщенный символ Якоби , к ^ .2 нечетное, и дискреми
цинга д,г" не является лиувиллевской.

( В заметно ота теорема и теорема 1 сформулированы для лиуви.тлев
сквх квадратичных форм в узком смысле . )

Теорема 4, IIо любому вещественному числу в !> О найдется такое
число Сцт зависящее только от е, что если простое число q и целое число
I 5s 0 удовлетворяют условиям

Ч>С <„ (* — 1) +в) - 1, ( Г,)

то ни одна Квадратичная форма типа ( — к. q. 1 ) , q нечетное простое,к ^5-- 2 четное , ы дискриминанта q1' 1 не является лиувиллевской.
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* А, И . Пипоградон сообщил мио, что эта гипотеза И . М- Виноградова скрапед-
лнеа для почти пит р .




