
Д о к л а д ы А к а д е м и и н а у к С С С Р
1971. Ton 1Е)8Г G

УДК Г|17.53:517.947.42 ДМГЕЛМ ГШМ

Р. и. СЕДО, Л, в. СЫЧЕВ

О ПРОДОЛЖЕНИИ КВАЗИКОНФОРМНЫХ ОТОБРАЖЕНИЙ
ИД МНОГОМЕРНЫЕ ПРОСТРАНСТВА БОЛЬШЕЙ РАЗМЕРНОСТИ

(Upедстсвлено лил г«,г - .V. . 1 . Лаврентьевым £8 X111970 )

Пусть Д*, к^ 3, — £-мерное звклидово пространство , Л '' — /с -мерное
мёбиусово пространство, шоучинное присоединением н Rh бесконечно
уделенной точки, и (ar) t J j*-1 — произволввоз квазиконформное
отображение пространства Я 1* 1 ( при £ *= 3 плоскости ) на себя, заданноек 1 координатными функциями <р, (i ), . . . , (i ) T г д е я — (г, , . , .
, . . , ^ , ) . Возникает вопрос , возможно ли продолжить D ( O ) 4> квазикон¬

формного отображения /: Я* — * ,/{* пространства 7?^ па себя? В (Я было до ¬

калапо, что дли к — 3 такое продолжение возможно. В настоящей заметке
дается утвердительный ответ на поставленный поирос для произвольногок ^3, по для кладмконформных отображений , достаточно близких к
Копформттктм ,

Т е о р ем а 1, Всякое квазиконформное отображение пространства
Л.

л"\ к 3, на себя, достаточно блинное к конформному , продолжается
во квазиконформною отображения полрпроетранстба, яА ^0 пространст¬

ва Л * на себя ,

13 доказательстве теоремы существенно используется следующая лем¬

ма Ю, Г. Решетника (3 ) .
Л е ими . ÿ ; Oлюбого к !> 0 существует qa такое , что для всякого

q-квазикопформного отображения гр (г ) . <р{0} = 0, (f ( oo ) = ос , простран¬

ства k > 3, ни себя с ц ^ ps найдется преобразование Мёбиуса
L (л) такое , что

|ф ($) — L( x ) [ < н (к) для |аг|<Л — 1, ( I )

где а (с) — а (е, к ) -* 0 при н — > 0,

Доказательство теоремы распространяет метод, развитый в (’ ) дляк — 3, на многомерные пространства и приводится по следующей схеме.
1 . Находим вначале кусочно-аффинноо квазиконформное отображение,

переводящее нолупространство ли ^ 0 пространства R* на себя и совпа¬
дающее с (f (£) во всех точках с координатами вида (т„„ , . , 0) , где

flit.. , — целые числа (дискретная проблема ).
Решение дискретной проблемы состоит из следующих шагов:
а ) ло погх точках пространства Л 1' с целыми координатами определяем

дискретное отображение по формулам

// (*1 п) = д V— Г 2 Т" (mi + Pi 1 + Pi i). (2)

' ^ (Р||0
i=i, i

1 = i ft — *.
f k { m i Щ-H П) = 'I^1 2 I Ф (n»l + Pj, , . - , Pb _j )

1 . - 1. . .., h— 1

- ч? t"»i + ffi 4* g*-i) I . (3)
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<*п — S V (А — #i )" + + { Pk-i — Яь-i )* -
iPjItidiKn,
i-- l, - - 4 *— 1

Здесь р;, q h t = l, . . . , k — 1,— всевозможные целые чпела удовлетворяю ¬

щие вышеуказанным неравенствам;
5) кубическую А; мерную решетку с узлами в точках с целыми коор¬

динатами полупространства 0 подразделяем на Тетраэдры с вершина
мн в узлах решетки;

в) используя ( 1 ) - (3) , показываем, что каждый тетраэдр, натянутый
на образцы вершин любого упомянутого п б) тетраэдра, имеет ту же ориен¬

тацию, что в исходный тетраэдр;
г ) отсюда следует, что / продолжается до кусочно-аффинного отображе¬

ния , совпадающего с <р в точках с целочисленными координатами :
д) используя снова неравенство ( t ) , формулы (2), (3) , показываем, что

продолженное отображение является квазиконформным,

2 , Наконец, для целых N эд 0 полагаем фдг ( х ) — ср ; и пусть }к —
решение дискретной задачи для фл-. Вводим отображение f s ( x ) — /> (Лтг );
г I mi m*-if C совпадает с <р во всех точках f , . . ., — ~ , О ) для целых r« t , , . , , m*

_
t.

Последовательность (/.% } в силу ее компактности имеет подпоследователь¬

ность, которая сходится к квазиконформному отображению, совпадающе¬

му с ф на гиперплоскости ад = 0.
Институт математики Поступило

Сибирского отделения Академии наук СССР 20 XII 11)70
Новосибирск

НИТИРОБАННАЯ ЛИТЕРАТУРА
1 L A h l f o r s, Ргос. Xat Acad. Scl U.S.A., 5! , ,Vc Ъ (1964) . * Ю. Г. Р ешп т-

п я к. ДАМ , 152, 2 ( 1063) .

1279




