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Пусть F ., — класс целых функций порнцка р и нсрмалтого типа
л f ( z ) <= Ер

Обозначим
М ( г, /) = max In j / ( rci,p )|,

2rc )
%7t

T ( r, /) - ln+|/ (re^[ (f(pT
D

« [ r, j ) число нулей } ( z ) и круге А'

т радиуса г.
Впадин следующие характеристики роста функции и pa ' ij . h [елеани ее

нулей:
М [/] - - I i n sup XI (г , /) г~ р , M [ /| — liin inf .1 f (г, / ) г P;

T i / I — l ira Sup T (г, Л^р, r j/ J -Jiminf T ( r, f )r‘\
Г— Г-*э в

Д [ j ] = J ini sup n [r, f ) r~e, A [ / J — 11Ш in f n (r, /) r~*.
r— *D& T * 30

Ik-г эти величины, как известно, конечны для f & F^Рассмотрим следующие свойства , которыми могут обладать функции_
tfj М [/] = М[/ j ;
Да) T \ f ] = T [ f ] ',
R*t д[/] «£[/].

Эти свойства характеризуют рогули [тесть роста функции и распределе¬

ния ее нулей .
Функции /е )'Р, для которых выполняется свойство R . , измываются

функциями с о л е р ш е и н о р е г у л я р н о г о р о с т a ( perfect ly regular
prmvth ) , а свойство ЯЕ оалачает существование плотности нулей ,

Петрасамогсь свойств В , и /к в классе F c иоказана С. Шахом ( /.
А, А. Гольдберг ( s ) показал независимость свойств R^ н #5, ответив тем
самым на один из вопросов известного описка ф) .

Имеет место следующая
Т е о р е м а 1 , Пусть р :> V2 W- pФ 1 .
В классе Fv свойства It , , R - , R, независимы в совокупности .
Это означает следующее. 11 усть R , — невыполнение свойства 7?.. Готла

для любого разбиения множества индексов { 1 , 2, на два подмножества
А II Л найдется такая функция /е 7’

0 , что она обладает свойствами В*для о Q= А и свойствами для fi В.
Обозначим А ., (ф), A (ф) соответственно, верхний н нюкшгп индикаторы

} { z ) е F„, определенные равенствами ("т
h,(qj) = Hm sup In ( / (re1*) J r-г,

A , ( qp ) — aup Uminfln / ( r e i f ) 1' г 3,
С г :9

гА'ЩС
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где С обозначает С1-множество, т . о. множество кружков К из пло ¬

скости таких , что их радиусы б . и центры Z удовлетворяют услопию

li!“ suP1S ь> ~°
Иидикчтор hi (D) ииляск я j>-грнгонометрнчески вынуклой функцией

(р-т.в.ф.) (сы,, например, ( *) , стр. 75),

Т е о р е м а 2. Пусть Л, и h - — две р-т.в.ф.
Существует / {E) SFJ,P для которой одновременно выполняются ра¬

венства
Мф) =max Г^1 (if ) т Мф) ],
h , (ф) = min [М<Р ),Ыф) ]

Обозначим чорая it., такое свойство функции f е Fv:
Ю Мч>) = Мчр).
О п р е д е л е н н о. Множество вс- [0, 2л ] называется множеством

в п о л н е р е г у л я р н о г о р о с т а д л я ф ункцг и / <= Рл , если свой¬

ство Пч выполнятся для всех фев н не выполняется для всех ч ^
(= [0, 20]\ в.
Ь раооте ( т ) было нондляно, что любое з ам к н у т о е мн ож е с т в о Э

может служить множеством вполне регулярного роста для некоторой
функции / F?, Зто утверждение можно рассматривать как определенного
рода «независимость в совокупности* набора свойств /?, . Его можно так¬

же получить с ПОМОЩЬЮ теоремы 12. rn =: кик имеет место следующая
Т е о р е м а 3. Пусть р> 0, Для любого замкнутого множества в с:

<_ [0, 2л ] найдутся две р-т.в.ф. hi it Л- такие, что выполняются соотно¬

шения
Т9 ) М т ) " М ф^ Ф^в:7V) Аг (ф) ф^(ф), фе [0, 2л] \ 0.
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