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Пусть t By-— непрерывный с вероятностью 1, однородный, воз¬
вратный (P{i( i!} =̂ я, 7 ^ 0} — ( J Дан псе * яе. Я , ) диффузионный згро-
цесг. с ксклффицвентлъш енос.т e ( js ) н диффузии b (i) >- fl. f ( z ) , х (^ В , .
послучайниц функция, не Имеющая разрывов второго рода п множество
точек разрыва которой не имеет конечных предельных точек. Введем и
рассмотрение случайный процесс

1(0 = 5 / (х (-0) ds, 1 > 0
о

( не нарушая общности, будем е.чплл гъ, что ,г (0) — 0 е вероятностью 1).
Пусть

Мгь *т ) — Inf (*; * > ь j/ г}.
T (*)= iof (sr $ > рт (-Л — 1) ( — 1, 1) , i (s) = 0) , т (0)= О .

Очевидно. к (А ) = т ( А: ) т ( А I ) , А ^ I , — последовательнОСгь незави-

A8<L5E одинаково распределенных [ лучгшиых величин. В ( ' ) приведен ряд
условий , достаточных для топ ) , чтобы выполнялось условие

А ) : ,Р{к ( 1) >- ,?} ~ c'jt-IiA (:r ) при .г - * оо, где а е (0 , 1] т с' —= const !> 0, А. ( лг ) г— медленно меняющаяся функция (н (1) принадлежит
области притяжения устойчивого закона с показателем а ) .

Нетрудно показать, что при зтом

где

S
Ь=1

« (*)
г

ел
р > при i — » « >

t

с 5 - il { - dx, если a =t 1,

c'h ( 1 ), если в<( t

(очевидно, H ( t ) — медленно меняющаяся функция ) ,

М ехр { — £тй} — е~^л\
1 , если в — 1,

с (at) Г — 1
вЗП?5Г <£г , если 0£ <) 1.

Пусть r a ( ( ) , t ^ U,— однородный процесс с пеэакиспыимп прираще¬

ниями, для которого
М ехр{— о х р{— fs*c ( а ) } , t ^0.
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Очевидно, случайный процесс т;( (£) , ( ^ 0, строго монотонно возрастаю ¬

щий с вероятностью I и, следовательно, случайный процесс
v*(f )= Bnp($: t > О,

непрерывен с вероятностью 1.
В ( * ) приведены условия, достаточные для выполнения условий

Bt): М ( $ |/ (ar (5))|ds )* < oof
Л

и явные выражения через функции о ( яг) , £> (дг) , / (яг) для ь'опотант
-(1) т{1)

с= М $ f ( x ( s )) dt и з* = D ^ f ( x ( s ) ) ds
о 5

(в общем случай они громоздки и поэтому здесь не приводятся ) *

Через Яф), т будем обозначать пространство измеримых функциона¬

лов , определенных на Г)т (^ — пространство функций на [О, Т ] без раз¬

рывов второго рода ) , непрерывных в равномерной топологии почти всюду
но мере, соответствующей случайному процессу £(*) * [0, ?’] Пусть
также и? ( £ ) г £ 5* 0,— непрерывный с вероятностью 1 винеровский про¬

цесс,
Т е о р е м а i .Если выполняются условия А ) и В, ) , го

еяи ’
СП

S > 0=*> ffV„(я), S^0, црц t— f- ' jo*

и для любого функционала /( ) е Лс»а£.}, т , Т > 0,

/ пРи г-> °°-
Обозначим у (f ) “ max (л: т (п ) ^ i ) , f Ss 0.
Т е о р е м а 2. £мн. выполняются условия A ) u Bs) , то

(£ ( st ) — Cf ( st ) ) / уРН ("<), s >0 =4> ш (s*va (s)), s > 0, при £-* <» ,
еде случайные процессы w ( s ) 1 $ 5= 0, и v« (s) , s ^ 0, независимы, и для
любого функционала / ( - )г Г, Г > О,

/ j -+ / (м? (3av« {$))) При £ — ЭО.

З а м е ч а н и е. Возможные предельные распределения для случайного
функцинала §(£) прп f -о- со изучались в ( 4 ).

Рассмотрим теперь случай, когда аг (£) , £ ^ 0,— винеровский процесс,
Пусть

ап-

а = \" f ( x ) dx ,— асас- аю

Ь2 — 4 \ f (я:) \ / (г ) dz dy dx — о!,— Л Ж

v (s) , i ^ 0,— случайный процесс, все конечномерные распределения ко ¬
торого совпадают с соответствующими конечномерными распределениями
процесса sup ы? ( £ ) , $ ^0*

СД

* Символ { » ( ») , i t J, при а-те' означает слабую сходимость
(в точках непрерывности) конечномерных распределений случайных процессов|, (а),
sе S , и (a) , s <= S, при а -> е'.
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Теорема 3, Если выполняется условие

Ci): j | / (аг) j (f*< »,
-- эа

то для любого функционала / ( ОS Я*^ ,у т, 2" > О,

y=- ] =^ / (®vW) при, f-юо.
Те о р ем а 4. Если выполняется условие

С?): f |x f ( x ) |^ж < зо ,— за

со для любого функционала / ( ) ^ г > 2" > О,

f ( ' ^ у* f {ш ( b2\(s)}) при f — *- оо ;
\ fC*

здесь случайные процессы u? ( s ) , $ ^ 0, и v (s) . s 0, неайвисимы.
Теоремы 3 и 4 представляют частный вариант теорем 1 н 2. Для дока¬

зательства теорем 1 и 2 игпользуются результаты, приведенные и ( ч ) .
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