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Обозначения. е > 0 — сколь угодно малое число, не всегда одно 
и то же; A(z) —многочлен от х степени не выше Лив разных теоремах, 
вообще говоря, разный; с, с0, с1( с2, с3, с4 — положительные абсолютные по
стоянные.

В 1849 г. Дирихле (*) доказал следующее
Утверждение А. Пусть щ(п) — число решений в натуральных 

числах Xi, х2,.. . ,xh уравнения х^хг.. .xh = п.
Тогда

3 xk {п) = хР^ (log х) + О (/*+£),

где ah 1 — 1 / к.
Проблема делителей Дирихле состоит в том, чтобы для 

величины сц в утверждении А найти наилучшее значение.
В 1903 г. Вороной (2) и в 1912 г. Ландау (3) доказали, что

— А = 2,3,4,...,

а в 1922 г. Харди и Литтлвуд (4) уточнили эту оценку при Л 4:
3 

сс^. ^71 | 9 > h 4, 5,...

При больших значениях к оценки Вороного — Ландау — Харди — 
Литтлвуда принципиально не отличаются от оценки Дирихле и имеют вид

аА 1 — с / к.

В работе (5) автор доказал, что для величины сц справедлива оценка 
аА гС 1 — сок~2'\

Теоремы 1 — 4 настоящей статьи в такой же мере улучшают соответ
ствующие результаты Ландау 1912 г. (см. (3)), в какой оценка автора (5) 
величины сц улучшила прежние результаты Дирихле — Вороного — Лан
дау — Харди — Литтлвуда. Доказательства теорем 1—4 аналогичны дока
зательству теоремы 5 из (5); в соответствующем месте надо только приме
нить оценки Л-рядов Дирихле в окрестности прямой Re s = 1, которые 
получаются методом тригонометрических сумм И. М. Виноградова (в) (см. 
также доказательство теоремы Зв (5)).

Теорема 1. Пусть Li(s),..., Lk(s) —L-ряды Дирихле с характерами 
%i mod Dt,... ,^ mod Dh, и при Re s > 1 пусть

се
3 4- 
п=1 п

Тогда
2 сп = 6a;Pfe_i (log х) + О (xi-c‘*_3/3+E),

п^х
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где

д = 6 (xi, • • •, х*) =
1, если %j = %о при некотором j, 1 j к;

О, если =/= Хо при 1 ^7 / /с.

Теорема 2. Пусть m > 1 натуральное, К = R(t), = 1, и 91 — це
лые дивизоры поля К.

Тогда
2 1 = ах О (6K1-c»h_2/’+E),

N (ЭД<х

где h = ф(т), а = а (АГ) > 0.
Теорема 3. В обозначениях теоремы 2 при любом натуральном к 

имеем
2 1 = xPk (log х) -j- О (a;1_c»<hfe)_'/’+8).

Теорема 4. Пусть D — бесквадратное число, К = R^D) и 91 — це
лые дивизоры поля К.

Тогда при любом натуральном к имеем

2 1 = хРк (log х) + О (a:1_c«*"2^+E).
Лг (Sil...SlftXl
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