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Доказывается
Теорема. Если из диадического бикомпакта выбросить счетное мно­

жество точек, то оставшееся пространство уплотняется на бикомпакт.
Впервые теорема подобного типа доказана И. Л. Раухваргер (*) для 

компактов. Затем В. В. Произволов (2) распространил ее на произведения 
компактов. В. И. Пономарев заметил, что теорема неверна для экстре­
мально несвязных бикомпактов.

Переходим к доказательству. Пусть X = — несчетный диадический
бикомпакт, где ZT = П D~. 101 = т. Пусть С = {cj £Li с X. Заметим, что 

внутренность <С> множества С можно считать пустой. Действительно, 
.V \ <С) = I .V х есть замкнутое (^-множество в диади-

ческом бикомпакте А. следовательно, .V \ <С> дпадпчно (3).
Положим Съ = f~'ck. В силу предыдущего замечания, для любого к 

ос
имеем: ( [) Ск). Рассмотрим множество Ci и некоторую его точку р'.

/,=1
Для всякого п ¥= 1 точка р1 имеет элементарную окрестность 

11.... lsn (г=ф
ОпР1 = Я » а«, содержащуюся в О'\ Сп. Пусть = П Оцр1 = Я . 

где к = 1, 2,... Ясно, что р1 е Я, с Z)T \ |J Сп. Возможны два случая.
п^1 оо

1) Я, <= С,. Тогда для любой точки {/еЙ: \ U Сп существует точка 

С такая, что координаты точек риг различны не более чем для счет­
ного множества индексов.

2) Существует точка геЯДС], В силу замкнутости множества 
найдется окрестность И'*'....точки х, не пересекающая (X. Точка

j/, все координаты которой, кроме z/ai,. . ., yam, совпадают с координатами 
точки р\ а при I = 1,. .., ш уЛ1 = X, принадлежит И к П ,ai,..., am

следовательно, у X U Сп и координаты точек у и z = р\ за исключением 
П=1

конечного числа, совпадают.
Вывод из 1) и 2): для множества С, можно выбрать точки у[

еД' U Сп и z1 <= Ci, все координаты которых, за исключением не более 
п—1

чем счетного множества индексов А, = {а/, . .., а„‘,...}, совпадают. 
Предположим, что для любого к < m выбраны точки у\ и множества 

Ак = {а?,..., а?,...} такие, что

а) у* ЕЕ D~ \( U СЛ U ( U f-xtyn)^ zk^Ck;
П=1 n.<a
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б) для любого а Ак координаты уак и zak точек ук и zk совпадают:
в) для любых i, j, i < к, j < к y*j = zaj •

ai i

Найдем точки ym, zm и множество A,„. Перенумеруем все индексы а, , 
где i < т, j<m, по порядку: а?,..., а/. Рассмотрим некоторую точку 

/’ат)
р7" <= Ст. Аналогично предыдущему строим Н„, = Н } т\, где к = 1, 2,.... 

I. ак )
так чтобы рт е Нт <= D7 \ ( U Сп II ( II / 'fyn)). Будем считать, что

{a?} сд {а™}/r=i • Снова рассматриваем два случая.
1) Я„, с: С,„. Пусть й1, . . . , is‘ — значения слоя Нт на аД ..., а,0. Если 

нп одно у, несущее на аД..., а8° значения , is' не попадает в мно-
г1,..., г1

жество К = \( (J Сп U ( U Г1 fyn)), то Н ао . ,ао <= U Сп U ( U Г1 }Уп)- Из
п п<т 1” ” s п n<m

г! 
открытости множества Н J, \ U /_1 fyn следует, что Стф. И а0.

1...... s п<т 1....... з

Найдется точка р™2 GE Ст такая, что (р™о’,..., ра<>) не совпадает с (i*,..., is). 
1 3

Так же, как раньше, строим для точки р7”2 слой Ят2. Если Нт2 \ С,„ ¥= 
то мы попадаем в условия случая 2). Если Нт2<=.Ст, то снова пусть 
it2,..., is2 — значения слоя Нг„2 на at0,.. ., a,°. Если ни одно у, несущее на 
аД ..., а/ значения it2,..., i2. не попадает в К, то точно так же покажем, 

.2...... ,2

что Ст <Д Яа# ао •
1...... S

Продолжая этот процесс, мы либо попадем в условия случая 2), либо 
на некотором шаге п найдем точку у К. имеющую на at®,..., a,° значе­
ния г'Д..., г’Д (в противном случае мы получили бы, что

D' = и и сп и( и m
п—1 1’ ’ s п п<т

и X \ С конечно).
2) Существует точка х е Я,, \С„,. В этом случае достаточно заметить, 

что наш способ выбора точек у п z гарантирует совпадение их координат 
на {аД}.

Доказана возможность выбора точек у\ zk и множества Ак для любого 
к таким образом, чтобы выполнялись условия а), б), в).

Проведем разбиение nt пространства D7 следующим образом. Для лю­
бого к пара (yk; zk) есть элемент разбиения, остальные элементы разбие­
ния nt одноточечны. Для доказательства непрерывности разбиения Ht до­
статочно доказать его непрерывность для одноточечного элемента х е D\

Пусть Я’"....’’ — произвольная элементарная окрестность точки х. Если

ап GE U -4/с Л «Д, то пусть 1п, /„—номера некоторого (фиксированного)
к

a’.n t U Д такого, чтоа„ = а’п и т = max{i„, уд U .4 Д {ai,...,as}}. 
гп к п и к

Ясно, что при к Д т точки у,!, zk могут принадлежать Яа]’"”as только одно­

временно. Множество Яа....as \ |J ({у*} U [z'1'}) является окрестностью точки
..... s

х, состоящей только из элементов разбиения л(. Через л2 обозначим не­
прерывное разбиение пространства Dx, порожденное отображением Д
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Рассмотрим следующее разбиение л пространства D\ Элементами л 
являются множества Ск U f~‘fyk для любого к и все остальные элементы 
разбиения л2. Покажем, что разбиение л непрерывно. Пусть г — элемент 
разбиения и Or — его произвольная окрестность. Разбиение л2 непрерыв­
но. поэтому найдется окрестность г, Op <= Or, такая, что из f~lx Л Ощ #= Р 
следует, что <= Ор. Для любого р г Ор является окрестностью. 
В силу непрерывности разбиения ль точка р имеет окрестность Op с Ор 
такую, что если {ук-, zk} П Ор ф, то {ук; zk} с Op. Обозначим O2r = U Ор. 

р=т 
Тогда г <= Ор с Op <= Or и из {ук; zk} Л Ор ¥= ф следует, что {ук; zk} с Ор. 
Наконец, пусть окрестность г, Ор с Ор, такова, что если /“'я Л Ор=£ р, то 
Г1х с Ор. Если элемент q разбиения л имеет вид q = f~'x и q Л Ор ¥= Ф, то 
очевидно, q <= Or. Если q = Ch U 1~Чук, то в случае Ск Л Ор =£ ф имеем вклю­
чение Ch с: Ор и, значит, zk е 02г и ук <= Ор и q — Or. Если ук <= Ор, то 
ук <= Ор, а тогда и zk е Ор и Ск П Ор ¥= ф. Имеем, что Ск <= Ор г д- Or. 
Непрерывность разбиения л доказана. Отсюда следует, что X \ С уплот­
няется на бикомпакт. Теорема доказана.
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