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(Представлено академиком И. Г. Петровским 16 V 1972)

Пусть У(х, а) — измеримая в смысле «-мерной меры Лебега плотность 
вероятности случайной векторной величины х = xs (а), где а {а,} — тоже 
вектор, причем s = 1, 2, . . ., п; i = 1, 2, . . ., к.

Пусть в пространстве Ак {а,} задана вполне аддитивная мера р. На 
распределение <р (а) накладывается лишь предположение измеримости.

Ставится следующий вопрос: при конкретной реализации g случайной 
величины х(аТ) и заданного е > 0 указать область Q(£, е) с Ак такую, что­
бы а0 е Q (g, е) с достоверностью 1 — е.

Задание Q(g, е) по g и е мы назовем рецептом. Рецепт выбора дове­
рительной области называется н е м а ж о р и р у е м ы м, если не существует 
такого рецепта построения Q' (g, е) по g и е, что

И[<?'(1, е) ] < ц[<?(g, е) ]
при любом выборе р-измеримого закона распределения <р (а).

Теорема 1. Пусть задано е > 0. Пусть точке а0 соответствует изме­
римое лебегово множество Р = Р(а0, е) в пространстве Rn такое, что 
F(x, йо) > F(y, а0) при х е Р и у Ф Р, причем

( Fdx = 1 — е.

р
Каждой реализации g случайной величины х сопоставим область 

Q(g, б) <= Ak, включающую те и только те значения а, для которых g 
е Р (а, б) .

Такое задание области (2(g) является немажорируемым рецептом.
Доказательство этого утверждения легко следует из теоремы Фу- 

бини (достаточно только рассмотреть б-образные распределения векто­
ров а).

Теорема 2. Пусть теперь задана априорная плотность вероятности 
<р(а) для вектора а.

Тогда немажорируемый рецепт построения доверительной области 
(?(g, е) с уровнем достоверности 1 — е состоит в том, что для данной реали­
зации g берется область (?(g, е) <= Ak, являющаяся верхним лебеговским 
множеством функции O(g, а) = E(g, й)<р(а) таким, что

Ф (g, a) da = (1 — е)

В обеих теоремах предполагается, что все встречающиеся интегралы 
сходятся.

Е. М. Ландис заметил, что если теорема 2 дает окончательное решение 
вопроса, то для теоремы 1 возможна более сильная постановка: для каж­
дой данной реализации g найти область Q (g, в) так, чтобы при задан­
ном уровне достоверности 1 — е эта область была минимальная. Эту задачу 
я решать не умею.
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