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В настоящей заметке строится теория Шоке для вполне линейных опе­
раторов со значениями в пространствах Канторовича (А-пространствах). 
Именно, оказывается, что в терминах упорядоченных пространств можно 
естественно определить аналог границы Шоке, роль которой играет неко­
торая компонента, и доказать, что максимальные в упорядоченности Шоке 
вполне линейные операторы в известном смысле сосредоточены на этой 
компоненте.

Рассмотрим A-пространство У, в нем подпространство X с индуциро­
ванным отношением порядка и минорирующий конус А в А, содержащий 
конечные супремумы (конус Н называют минорирующим (‘), если мно- 
жество Н-= {h^H-.h^x} непусто для любого яизХ). Через сонх будем
' еачать A-выпуклую оболочку х, т. е. coHx=sup Ах.

Обозначим через 1?+(А, Z) множество положительных, аддитивных, 
однородных операторов, действующих из X в A-пространство Z. Введем 
г х X.Z) отношение предпорядка » . порождаемое конусом А, именно, 
будем считать, что Ut мажорирует U-. если для всех h из А.

Определение 1. Оператор V из £~(Х. Z) называется макси­
мальным (относительно А), если U — максимальный элемент упорядо­
ченного множества (£~(Х. Z), >).

Известно (*), что максимальными являются те и только те опера­
торы U, для которых прп всех х из X справедливо соотношение 
Ax=sup U (АД.

Определение 2. Вполне линейный положительный оператор Т, 
действующий из У в Z, называется максимальным (относительно А), 
если его сужение на X максимально.

Заметим, что Т максимален в том и только в том случае, если 
Т (х—сонх) —0 для х из X.

Определение 3. Проектор Р в У называется граничным, если 
он максимален. Компонента {г/^У: Ру=у} в этом случае называется гра­
ничной.

Теорема 1. А множестве G граничных проекторов существует наи­
больший элемент (в булевой алгебре проекторов}.

Действительно, имеем (sup G) (х—сонх) = sup Р(х—сонх).
PeG

Определение 4. Наибольший граничный проектор называется 
проектором Шоке, а соответствующая ему компонента — грани­
цей Шоке конуса А (относительно А и У). Эта компонента обозна­
чается Ch (А, А, У).

Теорема 2. Вполне линейный оператор Т, действующий из Y в Z, 
максимален в том и только в том случае, если компонента его существен­
ной положительности содержится в границе Шоке.

Доказательство можно извлечь из соотношения Т(х—сонх) = 
—Т°Рт(х—сонх), где Рт — проектор на компоненту существенной положи­
тельности (2) оператора Т.
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Приведем некоторые примеры.
1. Пусть У — пространство B(Q) ограниченных числовых функций на 

компакте Q, в качестве X возьмем подпространство С(<?) непрерывных 
на Q функций. Пусть, далее, Н — некоторый конус в С(<2), удовлетворяю­
щий указанным выше условиям. Тогда граница Ch (Я, С(<2), B(Q) ) совпа­
дает со стандартной границей Шоке Ь(Н) (см., например, (*, ’)).

2. Пусть ц — положительная бэровская мера на метризуемом ком­
пакте Q. Тогда граница Шоке СЬ(Я, C(Q), LQ’(Q)), где р>1, есть класс 
измеримых подмножеств в Q, совпадающих с границей Ch (Я, C(Q), BQ
с точностью до множества меры ноль.

3. Пусть Я — конус в В (<?); в качестве X возьмем Я—Я. В этом случае 
С11(Я, Я—Я, В(<2)) совпадает с границей Шоке в смысле Бобок и Кор- 
неа (4).

4. Граница Ch (Я, X, У) совпадает с У в том и только в том случае, если 
Я есть супремальный генератор X в смысле У (*).

Замечания. 1) Изложенную схему с некоторыми изменениями и ус­
ловиями на Я, X, У можно провести, рассматривая Яа-пространство У.

2) В заметке была рассмотрена следующая ситуация:

где i — оператор тождественного вложения. Можно получить аналогичные 
результаты, если i заменить на произвольный положительный оператор, 
действующий из X в У.

3) В определении границы Шоке, как видно, существенно не конкрет­
ное строение Я-пространства У, а булева алгебра проекторов в нем, иначе, 
база этого Я-пространства. Тем самым аналогичное понятие границы мож­
но ввести на произвольной полной булевой алгебре.

Автор искренне благодарен Г. П. Акилову и С. С. Кутателадзе за об­
суждение результатов работы.
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