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Среди различных вариантов «теоремы умножения» характеристиче­
ских оператор-функций (или матриц-функций) особое место занимает 
формула умножения, установленная для случая сжатий в работах 
Б. С. Надя и Ч. Фояша (*, 2); в (3) упомянутая формула умножения была 
обобщена на случай широкого класса ограниченных операторов, не являю­
щихся сжатиями.

В настоящей заметке получен аналог теоремы Надя — Фояша для слу­
чая диссипативных операторов.

1. Пусть А — ограниченный диссипативный оператор 

действующий в гильбертовом пространстве
Если — инвариантное подпространство оператора А и $2=$©ф1, то 

оператор А представим в виде
/А, QAlLQA,\ 

Л-( О А. ) ' (1)

где Л1=Л|ф, и А2=Р2А\ & —диссипативные операторы, действующие в 

подпространствах и $2 соответственно', • L — некото­

рый ограниченный оператор, ||Л||^2, отображающий многообразие QaJq2 
в подпространство

Обратно: если А, и А2 —произвольные диссипативные операторы, дей­
ствующие в подпространствах fai и $2 соответственно, a L — некоторый ог­
раниченный оператор с нормой ||.L||<2, отображающий $2 в .(Jt, то опера­
тор А, определяемый в пространстве равенством (1), также яв­
ляется диссипативным.

2. Рассмотрим теперь вспомогательный оператор о, определяемый со­
отношением

(2)
где 7 и Q — операторные матрицы вида

/\ АЛ
2i 'Qai ° )<2= 0 qJ

a DL=(I2—xliL‘Ly'‘ (Ih — единичный оператор, действующий в подпро-
странстве &). Такое определение оператора о корректно (т. е. если QAf= 
=0, то yQf=O') и оператор о является изометрическим на многообразии 
9?((?л). Расширяя оператор о по непрерывности, получим изометрический 
оператор, действующий на некотором подпространстве ЕЛ пространства $ 
(и таком, что подпространство $&ЕА аннулирует оператор (?А).
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Аналогично равенством 
eQAf=^Qf,

определяется изометрический оператор б.
Характеристическая оператор-функция Wдисси­

пативного оператора А определяется равенством *

* Обычно оператору А ставится в соответствие семейство оператор-функций 
(см., например, (4,5)). Одной из таких оператор-функций является записанная ха­
рактеристическая оператор-функция V7a(7), которая в некотором смысле играет 
роль минимальной.

WA (A) —I—2iQA (A -U)~lQA.
Используя предыдущие результаты, устанавливаем следующее утверж­

дение.
Теорема. Если — инвариантное подпространство диссипативного 

оператора А и то его характеристическая оператор-функция
ТПДХ) представима в виде 

где 
РКл(Х) =о‘И\МсоИШ)5,

О
ЖАз(Л)

причем ы — постоянная унитарная операторная матрица.
Отметим, что полученный результат можно перенести на широкий 

класс ограниченных несамосопряженных операторов (аналогично тому, 
как это было сделано в (3) для случая неунитарных операторов).

Представляет также интерес аналогпчный результат для случая неог­
раниченных операторов.
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