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Пусть g (s) означает дзета-функцию Римана.
Теорема. Пусть 0<г<1/4- Пусть функция f(s) является аналитиче­

ской внутри круга ]s|и непрерывной вплоть до границы круга. Если 
f(s) не имеет нулей внутри круга | s | то для всякого б>0 существует 
7’=7’(g) такое, что

max l/(s)—^(s+'Vt+fT1) |<е.
I s I =S r

Доказательство теоремы основывается на лемме, относящейся 
к конечным эйлеровым произведениям по простым числам.

Лемма. Пусть г и f(s) удовлетворяют условиям теоремы.
Тогда для всякого у>0 и е>0 существует конечное множество простых 

чисел М, содержащее все простые числа, меньшие у, такое, что

I ТТ / е_2л4й/4 \ -1 I
max /(s)- II 11---------—) <е,
|S|^r I A-L \ рЛ / IPl[eM

где pk — k-e простое число в порядке следования в натуральном ряде.
Вывод теоремы из леммы проводится в основных чертах по схеме 

Г. Бора (см. (*), стр. 300).
Доказательство леммы основывается на применении условно сходящих­

ся рядов в гильбертовом пространстве (см. (2), стр. 1285) и проводится 
аналогично доказательству леммы 11 из (3).

Замечание. Утверждение теоремы справедливо для всех А-функ- 
ций Дирихле.
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