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О P-РАЗРЕШИМОСТИ КОНЕЧНОЙ ГРУППЫ  

С P-СУБНОРМАЛЬНОЙ СИЛОВСКОЙ P-ПОДГРУППОЙ 
 
Все рассматриваемые группы предполагаются конечными. Используемые обозна-

чения и терминология соответствует [1]. Множество всех простых чисел обозначается P.  
А. Ф. Васильев, Т. И. Васильева и В. Н. Тютянов [2] ввели следующее понятие. 

Подгруппа H группы G называется P-субнормальной, если либо H = G, либо существует 
цепочка подгрупп   

H = H0   H1   …   Hn = G 

такая, что | Hi : Hi-1 | P для любого i = 1,2,…, n.   
Группы с системами P-субнормальных подгрупп исследовались в работах многих 

авторов, см. литературу в [2]–[5]. В частности, группы, в которых все силовские под-
группы P-субнормальны, достаточно подробно описаны [2], [3], [5].  
Доказана следующая 

Теорема.  Если в группе G силовская p-подгруппа P-субнормальна и p>2, то G p-
разрешима. 

Ограничение p>2 убрать нельзя, примером служит простая группа порядка 60. 
Следствие 1. Если в группе G силовская 3-подгруппа и силовская 5-подгруппа P-

субнормальны, то G разрешима. 

Следствие 2. Пусть G – простая неабелева группа и r(G). Тогда и только тогда 
в группе G существует P-субнормальная подгруппа порядка r, когда выполняется одно 
из следующих утверждений: 

(1) r = 2 и группа G изоморфна любой из следующих групп: L2(7), L2(11), L3(3), L3(5), 
L2(2

n), 2n + 1 = p – простое число; 
(2) r = 3 и группа G изоморфна L3(3); 
(3) r = 5 и группа G изоморфна L3(5). 
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КОНЕЧНЫЕ ГРУППЫ С ФОРМАЦИОННО СУБНОРМАЛЬНЫМИ  
СТРОГО 2-МАКСИМАЛЬНЫМИ ПОДГРУППАМИ 

 
Все рассматриваемые группы предполагаются конечными. Используемая термино-

логия соответствует [1]. Запись M<G (M<G) означает, что M – собственная (максималь-
ная) подгруппа группы G. 
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