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Реализован алгоритм построения обратной связи [2].  
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КОНЕЧНЫЕ ГРУППЫ С ОГРАНИЧЕНИЯМИ НА ПОДГРУППЫ ШМИДТА 
 
Все рассматриваемые в данной работе группы конечны, и G всегда обозначает 

группу; подгруппа A группы G называется модулярной в G [1], если выполняются 
следующие условия: 

(i) , ,X A Z X A Z       для всех ,X G Z G   таких, что X Z  и 

(ii) , ,A Y Z A Y Z       для всех ,Y G Z G   таких, что .A Z  

Подгруппа H группы G называется U -нормальной [2] или строго U -

субнормальной [3] в G, если каждый главный фактор группы G между GH  и 
GH  является 

циклическим.  
Напомним также, что G называется группой Шмидта, если G не нильпотентна, но 

каждая собственная подгруппа группы G нильпотентна. С изучением и применениями 
групп Шмидта связано большое число публикаций (см., в частности, книги [4]–[7] и, 
прежде всего, это мотивировано тем, что каждая ненильпотентная группа содержит хотя 
бы одну подгруппу Шмидта.  

В работе [8] В. Н. Семенчук доказал, что если каждая подгруппа Шмидта нениль-

потентной группы G субномальна в G, то G метанильпотентна, т. е. / ( )G F G  является 

нильпотентной группой. Это важное наблюдение было развито в различных направле-
ниях. В частности, В. С. Монахов и В. Н. Княгина доказали [9], что в группах G с таким 

условием производная подгруппа G  нильпотентна. А в работе В. А. Ведерникова [10] 
было получено полное описание групп с субнормальными подгруппами Шмидта. В ра-
боте [11] И. В. Близнец и В. М. Селькин установили, что если каждая подгруппа Шмидта 

ненильпотентной группы G модулярна в ,G  производная подгруппа G  нильпотентна. 

В последние годы исследования многих авторов (см., например, [12]–[23]) были свя-

заны с изучением и применениями так называемых  -субнормальных подгрупп [12]. 

Напомним, что подгруппа A в G называется  -субнормальной в G [12], если в G существует 

цепь подгрупп 
0 1 ,nA A A A G      где либо 

1 ,i iA A
 либо 

1/ ( )
ii i AA A
 является  -

примарной, т. е. 
1/ ( )

ii i AA A
 является 

i -группой для некоторого i, для всех 1, , .i n    
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Отмеченные выше результаты работ [8], [9], [11] получили дальнейшее развитие 

также в теории  -субнормальных подгрупп. В частности, доказано, что если каждая под-

группа Шмидта группы G  -субнормальна, то G  является  -нильпотентной группой, 

т. е. является прямым произведением  -примарных групп [14]. Более того, в каждой 

группе ,G  удовлетворяющей этому условию, имеется нормальная  -нильпотентная под-

группа N с циклической фактор-группой /G N  [21]. В работе [15] было доказано, что G  

является  -нильпотентной группой и в случае, когда каждая подгруппа Шмидта группы 

G является либо  -субнормальной, либо модулярной в G. 
В данной работе докажем следующий результат в этом направлении. 
Теорема 0.1 Если каждая подгруппа Шмидта группы G либо субнормальна, либо

U -нормальна в G, то производная подгруппа G  нильпотентна. 
Следствие 0.2 [8, теорема 2]. Если каждая подгруппа Шмидта группы G 

субнормальна в G, то / ( )G F G  нильпотентна. 

Следствие 0.3 (см. теорему в [9]). Если каждая подгруппа Шмидта группы G 

субнормальна в G, то производная подгруппа G  нильпотентна. 
Следствие 0.4 (см. теорему в [11]). Если каждая подгруппа Шмидта группы G 

модулярна в G, то производная подгруппа G  нильпотентна. 
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ON THE π-DECOMPOSABLE NORM OF A FINITE GROUP 

 

Throughout this paper, all groups are finite and G  always denotes a finite group. 

Moreover,  is the set of all primes, P   and = \P  . 

The group G  is said to be:  -decomposable (respectively p -decomposable) if 

= ( ) ( )G O G O G    (respectively = ( ) ( )p pG O G O G ); meta- -decomposable if G  is an 

extension of a  -decomposable group by a  -decomposable group. We use N  to denote the 

class of all  -decomposable groups; 
{ }pN  is the class of all p -decomposable groups. 

Various classes of  -decomposable and meta- -decomposable groups have been 
studied in many papers and, in particular, in the recent papers [2]–[6]. In this paper, we consider 
some new properties and applications of such groups. 

If 1F  is the class of groups, then G
F

 is the F -residual of G , that is, the intersection 

of all normal subgroups N  of G  with /G NF . In particular, G
N

 is the nilpotent residual of 

G ; G N  is the  -decomposable residual of G . 

Recall that the norm ( )N G  of G  is the intersection of the normalizers of all subgroups of 

G . This concept was introduced by R. Baer [7] (see also [8]) and the norm and the generalized 
norm of a group has been studied by many authors. In particular, in the recent paper [9] the 

following analogues of the subgroup ( )N G  were introduced: (i) ( ) = ( )GH G
S G N H



N ; (ii) let 

0 11= ( ) ( ) ( ) ,nS G S G S G     where 1( ) / ( ) = ( / ( ))i i iS G S G S G S G  for all = 0,1,2, .i  

Then ( ) = ( )nS G S G , where let n  is the smallest n  such that 1( )) = ( ))n nS G S G . 

The basic properties and some applications of the subgroups ( )S G  and ( )S G  were 

considered in [9]. In this paper we consider the following generalizations of the subgroups 

( )S G  and ( )S G . 
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