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реализации модулярной системы, предназначенной для реализации ал-
горитмов криптографии. 
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О КОНЕЧНЫХ ГРУППАХ, ИМЕЮЩИХ ТРИ ПОДГРУППЫ  

С ВЗАИМНО ПРОСТЫМИ ИНДЕКСАМИ 

 

Рассматриваются только конечные группы. Пусть группа G имеет 

подгруппы A, B и C, индексы которых попарно взаимно просты в G. 

Хорошо известно, если A, B и C абелевы, то и G является абелевой 

группой. Как показали Виландт и Кегель, этот результат выполняется, 

если свойство абелевости подгрупп A, B и C поменять на разреши-

мость, или на нильпотентность. Если A, B и C сверхразрешимы, то в 

общем случае G не обязательно сверхразрешима. В работах [1, 2] были 

получены достаточные условия сверхразрешимости группы G, имею-

щей три сверхразрешимые подгруппы, с попарно взаимно простыми 

индексами в G. Задача нахождения строения таких групп в общем слу-

чае оставалась нерешенной. 

Определение 1 [3]. Подгруппа H группы G называется P-субнор-

мальной в G, если либо H = G, либо существует цепь подгрупп               

H= H0  H1  …  Hn-1  Hn = G такая, что | Hi : Hi-1 | – простое число 

для любого i = 1, …, n. 

Определение 2 [3]. Группа G называется расширенно сверхразре-

шимой (кратко, w -сверхразрешимой), если любая силовская под-

группа группы G является P-субнормальной в G.  

Класс всех w-сверхразрешимых групп является наследственной 

насыщенной формацией. Любая w-сверхразрешимая группа является 

дисперсивной по Оре. Группа сверхразрешима тогда и только тогда, 

когда она метанильпотентна и w-сверхразрешима. 

Теорема. Пусть группа G имеет сверхразрешимые подгруппы A, 

B и C, индексы которых попарно взаимно просты в G. Тогда G расши-

ренно сверхразрешима. 
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В заметке под полиадическими группоидами специального вида 

понимаются l-арные группоиды < Ak, s, , k > с l-арной операции s, , k, 
которая была определена в [1]. Частными случаями l-арной операции 

s, , k  являются две полиадические операции, которые Э. Пост опреде-
лил и изучал в [2]. Конструкция, которую он использовал при построе-
нии своих m-арных операций, допускает различные обобщения [3]. 

Основным результатом является следующая 

Теорема 1. Пусть подстановка   Sk не является тождествен-

ной, n-арный группоид < A,  > обладает такими элементами 

a, e1, , en–1, что 

a  e1, (ae1  en–1) = a, (e1e1  en–1) = e1, (en–1e1  en–1) = en–1. 

Тогда l-арный группоид < Ak, s, , k > не является абелевым. 

Если в теореме 1 для n  3 положить a = en–1, то верна 

Теорема 2. Пусть подстановка   Sk не является тождествен-

ной, n-арный группоид < A,  >, где n  3, обладает такими элемен-

тами e1, , en–1, что 

e1  en–1, (e1e1  en–1) = e1, (en–1e1  en–1) = en–1. 

Тогда l-арный группоид < Ak, s, , k > не является абелевым. 

Если в теоремах 1 и 2 n-арный группоид < A,  > заменить n-арной 

полугруппой (n-арной группой) < A,  > и потребовать, чтобы нетож-
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