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ЗАМЕТКА О ПЕРЕСЕЧЕНИЯХ МАКСИМАЛЬНЫХ 
ПОДГРУПП КОНЕЧНЫХ ГРУПП 

Бородич Р.В.

Начато «следований пересечешймаксималыгьтх подгрупп конечных ipymBOCxonnr 
кработеФрахшшД] 1885 года Полученные им результат в дальнейшим развивались 
многими авторами в различных направлениях (см. монографию М.В.Селькина [2]).

Цель настоящей заметки— доказать следующий результат.
Теорема Пусть G — конечная разрешимая группа Тогда пересечение всех макси

мальных подгрупп за исключением максимальных подгрут из одного класса сопряжённо
сти метанильпотентно.

Рассматриваются только конечные разрешимые группы. В обозначениях и определе
ниях мы следуем монографиям [1,2].

Напомним, что собственная подгруппа Н группы G шзывается максимальной под- 
группой группы G, если всякая тодруппа группы G, содержащая Д  либо совпадает с Н, 
либо с G. Согласно [3], добавлением к нормальной подгруппе К группы G шзывается та- 
кая I юдгруппаН из G, чго НК= G, во Н, К □ G для любой собственной подгруппы II, изН. 
Ошешм, что подгруппа Н тог да и только тогда является добавлением к нормальной под
группе К  группы G, когда НК= G и Н п  К  с  ®(G). Группа называется метанилыюгент- 
ной, если она является расширением нипьпотентной группы с помощью нильпотсшвой

Доказательство теоремы. Пусть группа G имеет по крайней мере два различных 
класса отряженных максимальных подгрупп. Зафиксируем один ю классов сопряжен
ности, и обозначим его через J. Пусть D обозначает пересечение всех максимальных под
групп группы G. за исключением максимальных подгрупп из класса сопряжённости! 
Рассмотрим факторгруппу D/<5(G). КслиВ/Ф(0)= 1, то нечего доказывать. Будем считать, 
что 1>'Ф(0)— неединичная группа. Так как ЕУФ(С) разрешима, то в D/<t>(G) существует 
неединичная характеристическая q-подгруппа 0/Ф(О), доя некоторого простого числа 
qe7t(DAJ>(G)). Если предположить, что СУФ(0) содержится во всех максимальных под
группах из J, то QAIXG) с  <5(Gy<I>(G). Получили противоречие с выбором Q4>(G). Значит, 
найдётся максимальная подгруппа М/Ф(С) группы GA1>(G) такая, что М/Ф(С)- QAX>(G)= 
G/®(G). Отсюда получаем, что G=MQ. Если првдпшюжигь, что Mbs входит в класс со- 
тряженности J, то Q с  М и М = G. Противсречж. Будем считать, что М лежигв классе со- 
пряженюсш J. Далее Q= Qi<14G), где Q]— сшювская q-подгрупта в Q.

№  лемме Фрагпгни G= QN^QO= Qi<I>(G)Ng(Qi)= ®(G)Ng(Qi) = Nc(Qf)-
Следовательно, Qi— нормальная q-подгруттт труппы G. Огаода получаем, что G = 

Q M  где М — максимальная подгруппа из J, a Qi — нормальная q-подгруппа группы G, 
содержал гаяся в D.

Пусть Mi добавление к Qi в G. Тоща Qi о  Мо с  Ф(Мо). По тождеству Дедеки ina D -  D 
n  QiMo= Qi(D г> Мо). Если T =D n  Mo не содержится в Ф(Мо), то навдется максимальная
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I ii vupyima H в Mo такая, что Mo=Ш. Покажем, чхо QH является максимальной подгруп- 
I юй группы G. Если предположи гъ обратное, то гацдется максимальная подгруппа S в G 
писю, что QiH с  S с; G. Согласно тождеству Дедекицоз, получаем, что S = QiMoO S = 
0|(Моп£!).ТаккакНс:МоГ>8иН—максимальнаягодгруппа группы Мо, то MonS==H 
или МоП S =Мо- В первом случае S = QiH во вторсм S = G. Получили противоречив. 
Следовательно, QiH— максимальная подгруппа группы G. Таккакшрмальвая подгруп
па Q, не входит в подтрушу М, то го теореме Оре подгруппы QJ3 и М несопряжены. Эго 
означает что Тс: D c  QiH.

Следовательно, G = QjMo= QiTH= QJH. Гкиучили противоречие. Значит, Т с  Ф(Мо) 
и Т нильгогенша Теорема доказана
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ОТКРЫТАЯ СЕТЬ МАССОВОГО ОБСЛУЖИВАНИЯ,
ОПИСЫВАЕМАЯ ПРОЦЕССОМ «ЗАХВАТОВ И КАТАСТРОФ»

Черноус Ж.А.

В теории сетей массового обслуживания значительное место занимает 
класс мультипликативных сетей. С проблемой мультипликативности ста
ционарного распределения тесно связано понятие квазиобратимости. Это 
понятие лежит в основе большинства результатов по данной проблеме. Кел
ли доказал возможность мультипликативного представления стационарного 
распределения сети с квазиобратимыми узлами [1].

Таким образом, цель данного исследования □ установить квазиобрати
мость узлов рассматриваемой сети для представления ее стационарного рас
пределения в мультипликативной форме. Существует множество различ
ных способов, с помощью которых можно доказать квазиобратимость цепи 
Маркова. В настоящей работе использован метод разложения интенсивно
сти перехода на составляющие, который представлен в [2]. Данный метод 
основан на том, что интенсивность перехода из некоторого состояния х  це
пи Маркова с непрерывным временем, имеющей счетное пространство со
стояний 5 , в некоторое состояние у  этой же цепи разбивается на следую

щие слагаемые: qA(x, у )  и qD(x,y)  □ интенсивности перехода из состояния 
х в состояние у  за счет поступления и ухода заявки соответственно, 

q AD(x, у) □ интенсивность перехода из состояния х в состояние у  за счет 
поступления заявки, которое одновременно является уходом заявки, q 1 (х, _у) 
□ интенсивность внутреннего перехода из состояния х в состояние у . Сле
дует отметить то, что при таком подходе физическая интерпретация интен
сивностей q1, qA, q D и qAD не имеет существенного значения. Далее, ис
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