
димо дополнительно задать функцию распределения / г(и )  числа 
переходов из состояния в состояние.

Причем функции распределения могут иметь как таблич
ный, так и аналитический вид.

Таким образом, данный объект исследования представляет 
собой непредсказуемую, динамическую, в значительной мере 
сложную систему (СС). В связи с отсутствием методов, средств и 
методик исследования технологических производственных про
цессов с вероятностной природой в настоящее время, решение 
данной задачи возможно с помощью имитационного моделирова
ния (ИМ ) реализации технологического производственного про
цесса. Кроме того, вероятностный характер входных параметров 
системы обусловливает необходимость проведения серий имита
ционных экспериментов (ИЭ) и использования метода Монте- 
Карло. В данном случае результат ИЭ также будет вероятностным.

Основным требованием к построению ИМ ТПП является 
необходимость отображения динамики реализации {7VO/ } в тех

случаях, когда на одних и тех же площадях предприятия и при
одном и том же объеме ресурсов { RES,,} каждый NDD имеетк j
свою траекторию  выполнения технологических операций и свой 
объем израсходованных ресурсов. При этом необходим двойной 
контроль момента завершения имитации: проверяется достижение 
конечного состояния процесса ТХОп с вероятностью Р , а также

проверяется, когда число выполненных технологических операций
1 достигнет своего предела (/> у ).

ПРОЕКТОРЫ КОНЕЧНЫХ РАЗРЕШИМЫХ 
ПРОИЗВЕДЕНИЙТСуг-РАЗЛОЖИМЫХ ГРУПП

Е.А. Р ябчснко

В 1958 году Виландт [1] ввел следующее понятие. Подгруп
па Н группы G=AB называется факторизуемой в G -A B , если 
Н=(А П И)(ВГ) Н) и А[] ВС. И.

В работе [2] Хайнекен исследовал факторизуемые $- 
проекторы в конечных группах G=AB, где А и В -  нильпотентные 
подгруппы группы G для случая, когда % -  насыщенная форма
ция. В 1994 году Амберг и Хёфлинг [3] распространили основной 
результат Хайнекена на классы Ш унка конечных групп.
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3  настоящей работе исследуются факторизуемые i -проекторы 
конечных разрешимых ди-Э? я  -разложимых групп, т.е. групп вида 
G=AB, где А и В -  3? п  -разложимые подгруппы группы G. Напом
ним, что группа G называется ^ -р азл о ж и м о й , если G = GK х  GK>, 
где G„ -  нильпотентная холлова я>подгруппа, a Gx-~ холлова тг- 
подгруппа группы G.

Рассматриваются только конечные разреш имые группы.
Т е о р е м а .  Пусть ж- некоторое множество простых чи

сел, а I  -  ж-класс Шунка. Если G=AB -  ди-^Я ж-разложимая груп
па, причем 7г(А) U 7г(В) с  char i ,  то в группе G имеется хотя бы
один факторизуемый Ж-проектор.

Так как всякая насыщ енная формация является классом 
Ш унка, то справедливо следующее:

С л е д с т в и е 1 .  Пусть ^  - насыщенная формация, при
чем $=  Если G=AB -  ди-У1 л-разложимая группа, причем 
7Г(А) U  п (В )  С  char  £, то в G имеется хотя бы один фактори
зуемый I - проектор.

Напомним [4], что ^-нильпотентная подгруппа 5  группы G 
называется /г-картеровой подгруппой, если S=NG(S) и S  содержит 
некоторую холлову яг-подгруппу группы G.

С л е д с т в и е  2. Пусть G=AB — ди-31 ж -разложимая груп
па. Тогда в G имеется хотя бы одна ж-картеровая подгруппа 
факторизуемая в G=AB.

Согласно [4], /г- с в е р х раз р е ш и м ая подгруппа S  ф уп п ы  G на
зывается /г-гашюцевой подгруппой, если 5  содержит некоторую 
холлову /т-подгруппу группы G и для любых подгрупп N  и М  та
ких, что S czN c iM c z  G индекс \M:N\ есть составное число.

С л е д с т в и е 3. Пусть G=AB -  ди-'Л ж -разложимая груп
па. Тогда в G имеется по крайне мере одна ж-гашюцева подгруппа 
факторизуемая в G=AB.

В статье используются обозначения и терминология из [5, 6].
Пусть g  -  некоторый класс групп. Подгруппа Н  группы G 

называется ^-проектором группы G, если выполнены следующие 
условия: 1) / / € § ;  2) из H cilJc zG  и U/U0 G $  всегда следует 
HU0=U. Классом Ш унка называется класс групп, который одно 
временно замкнут относительно взятия факторгрупп и является 
примитивно замкнутым классом. Если I  -  класс Ш унка, то н л ю 
бой группе сущ ествуют 1-проекторы и любые два из них соприжг
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ны [7]. Отметим следующий специальный случай. Пусть л -  неко
торое множество простых чисел. Класс Ш унка I  называется л- 
классом Шунка, если ЗНЗд-'ЗЕ.

Л е м м а !  [4]. Пусть I  -л-киасс Шунка. Тогда любой 3> 
проектор содержит некоторую холлову л-подгруппу.

Л  е м м а 2 [8). Пусть G-AB  -  ненильпотентная группа, 
где А и В -  р-разложимые подгруппы группы G. Если G имеет 
единственную минимальную нормальную подгруппу N. где 
P&7T (N) и 0 (G ) - 1, то N с: A \j  В и. если N с. А, то А является 
силовской р-подгруппой, а В -  холловой р '-подгруппой.

Л е м м а З  [3). Пусть G=AB, где А и В -  ее подгруппы вза
имно простых порядков. Тогда для каждой подгруппы S группы G 
найдется g 6  G такой, что SF факторизуема в G-AB.

Л  е м м а 4 |4). Пусть $  — формация всех к-нтьпотентных 
групп. Для любой группы множество всех %-проекторов и л-кар- 
теровых подгрупп совпадает.

Л  е м м а 5 [4|. Пусть % -  формация всех л-сверхразре- 
шимых групп. Для любой группы множество всех проекторов и 
л-гашюцевых подгрупп совпадает.

Д о к а з а т е л ь с т в о  т е о р е м ы .  Предположим, что 
теорема не верна. Пусть G=AB - ди-ГУ? л  -разложимая группа такая, 
что любой 1-проектор группы G не факторизуется в G=AB. Ясно, 
что группа G не принадлежит I .

Пусть N  -  минимальная нормальная подгруппа группы G 
Тогда для факторгруппы G/N-AN/N ■ BN/N утверждение теоремы 
выполняется. Следовательно, существует L/N -  1-проектор группы 
G/N, который факторизуется в G/N=AN/N ■ BN/N, то есть 
N/N П  BN/N С  L/N и
L/N - (AN/NГЛ L/N)(BN/Nn L/N)=(ANn L/N) (BN ГЛ L/N).
Отсюда следует, что АГлВС. AN(~\ BN C L  и L~(AN P i L)(BN ГЛ L). 
По [7, A, 1.2] L=ANLC\ BNL=AL(~\ BL. Откуда опять по [7, A, 1.2] 
L=(A ГЛ L)(BC\ L), т.е. L факторизуется в G=AB.

Пусть H -  некоторый 1-проектор группы L. Тогда по лемме 
15.1 из [6] Я  является 1-проектором группы G и HN=L. Рассмот
рим два случая.

1. Пусть L Ф G. Тогда L=(A П  L)(BC\L) -  ди Di л  -разложимая 
группа и для L все условия теоремы выполняются. Поэтому най
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дется гакой Х б / , .  что Нх -  факторизуемый ЗЕ-нросктор ipwim.i / ,  
т.е. (А П  L) П  (В Ш )= А  П В С  Я “ и

ГГ = ( / / '  r ^ A n L ) ( H x n S n L )  =  ( # *  П  А )( Н '  П  И). Слсдоии 

тельно, Нх -  факторизуемый 1-проектор в G=AB
2. Пусть IIN = G для лю бой минимальной нормальной мод 

группы N  группы G и любого 1-проектора / /  группы G. Так кик II 
е  I ,  то G / N e  1.

Если G -  не примитивная группа, то се любая примитивная 
факторгруппа принадлежит I .  Так как I  -  класс Шунка, то G е  I  и 
G является своим 1-проектором. Получили противоречие с выбо
ром G.

Пусть G -  примитивная группа. Тогда по теореме Бэра из [7] 
G имеет единственную минимальную нормальную подгруппу N 
такую, что N  - /? -группа, р  — некоторое простое число, а 
N  =  C G (N ) = F(G)  и G = [ N ] M  , где М  -  некоторая максималь

ная подгруппа группы G. Ясно, что М  е  I  и М  является 1-проек
тором группы G.

Пусть рвтт' ■ Тогда из того, что '£ -тт-класс Ш унка, следует

G  e l .  Противоречие с выбором G.
Остается принять, что р & л .  По лемме 2 можно считать, 

что А язляется силовской /7-подгруппой, а В -  холловой р  - 

подгруппой в G. Следовательно, (| А |, | В |) — 1 . По лемме 3 най

дется х  6  G,  такой что М '  факторизуется в G-AB.  Теорема до
казана.

Следствия 2 и 3 вытекают из теоремы и лемм 4 и 5 соответ
ственно.
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ОБ ОДНОПОРОЖДЕННЫХ «-НАСЫЩЕННЫХ  
ФОРМАЦИЯХ С ЗАДАННОЙ ПОДРЕ111ЕТКОЙ

А.И. Рябченко

Рассматриваются только конечные группы. Используется 
стандартная терминология [1-4]. Одним из способов исследования 
«-насы щ енных формаций является подход связанный с изучением 
решетки ее «-насы щ енны х подформаций, поскольку структурное 
строение формации, а также взаимное расположение подформаций 
внутри формации является важной характеристикой исследуемой 
формации. Пусть §  -  некоторая («-насыщенная формация, <5 -  
формация всех разрешимых групп. Тогда через обозначим пере
сечение $  П <5. Напомним, что если L -  решетка с 0 и 1, a &L, 
элемент b называется дополнением элемента а в L, если а П b =  0 
и a KJ b = 1 Решетку с нулем и единицей называют реш еткой с 
дополнениями, если каждый ее элемент имеет дополнение. Реш ет
ка с 0 и 1 называется решеткой с относительными дополнениями, 
если каждый ее интервал [а, Ь] является решеткой с дополнениями.

Основной целью данной работы является описание строения 
однопорожденных «-насы щ енны х формаций, у которых решетка

«-насы щ енны х формаций, заключенных между и $  явля
ется решеткой с дополнениями. Изучение «-насыщенных формаций 
с дополняемыми подформациями проводилось в работах [10-11].

Л е м м а  1 [2, е. 41]. Пусть А -  монолитическая группа с 
неабелевым монолитом, Ш -  некоторая полуформация и А  £  
form U l Тогда А е  Ш.

Л е м м а  2 [4]. Решетка всех ш-насыщенных формаций мо- 
дулярна

Л е м м а  3 [5]. Любая модулярная решетка с дополнениями 
является решеткой с относительными дополнениями.

Л е м м а  4 [5]. Любая модулярная решетка с дополнения
ми, имеющая конечное число атомов, является решеткой конеч
ной длины.
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