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А . Ф. А  л ь - Д  а б а  б с е х , А. Н . С к и б а

Д В А  ЗА М Е Ч А Н И Я  О т-ЗА М К Н У Т Ы Х  Ф О РМ А Ц И Я Х  
К О Н ЕЧ Н Ы Х  n-А Р Н Ы Х  ГРУП П

Следуя Л.А.Шеметкову [1], мы будем называть класс n -арных групп [2] 3  
формацией, если выполняются следующие условия:

1) каждая фактор-группа любой n-арной группы G из 5  также принадлежит
3\

2) из Н/тг Е 3, H /ip  Е 3" всегда следует Н/тх Dtp &3-
Напомним, что подгрупповой функтор [3] г  сопоставляет каждой п-арной 

группе G такую систему подгрупп r(G), что выполняются следующие условия:
1) для любой n-арной группы G имеет место G Е r(G);
2) для любого эпиморфизма ip : А  В  и для любых подгрупп Я  Е т(А) и 

Т  Е т(В) имеет место Н v Е т(В) и Т ^~ 1 Е т(А).
Класс n -арных групп 3  назовем т-замкнтутым, если r(G) С 3  для любой 

n-арной группы G Е 3- Значение этого понятия в теории формаций п-арных 
групп связано со следующими наблюдениями.

Т еорем а 1- Пусть 3  — произвольная непустая формация n -арных групп. 
Тогда для любого подгруппового функтора т наибольший т-замкнутый подкласс 
формации 3  сам является формацией.

Дадим короткое доказательство теоремы 1. Пусть G Е 3 Т, где S'7- — наиболь
ший r -замкнутый подкласс формации 3", 7Г — конгруэнция на G w Н/тг E t(G /7 t). 
Пусть ip : G и- G/тг — канонический эпиморфизм n -арной группы G на G/-K. 
Тогда (H /tt)v — Н . Следовательно, по определению подгрупповых функторов 
Н  Е t (G). Значит, Н  € 3- Так как 3  — формация, то Н /п  Е 3- Следовательно, 
t (G /7г) С 3. т.е. G /n  Е З т ■

Пусть теперь 7Ti, 7Гз — такие конгруэнции на G, что С/тхг Е S'7", i — 1,2. 
Покажем, что G/ir\ П 7Г2  Е З т. Так как G /n \ Е У  и Gjix-i Е ЗГ, то Gjixy e J h  
G j7Г2 Е 3- Значит, С/7Т1Г)7Г1 Е 3- Покажем, что t {G/-кхГтъ) Q 3- Действительно, 
пусть Н  Е T(G/TTi П тт2 ). Так как Gjix\ Е З 7 и

G jЩ = (G /{7Г1 П 7Г2))/(тГ*/(7Г3 П 7Г2)),

то
(G/{TTl ПтГ2) ) / ( щ / ( щ  П 7Гц)) Е 3 Т-
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Значит,

Я/((Я)2 П(7Г1/(7Г1 П 7Г2))) = (,ТГг/Ы П n2))H / {m / (n i П 7Г2)) €

€ т ( ( ( У /( 7 Г 1  П 7Г2 ) ) / (7 Г г /(7 Г 1  П 7Г2))) С

Итак,
Я / ( ( Я ) 2 П ( 7 Г 1 / ( 7 П П 7 Г 2 ) ) )  6  5

И

Я / ( ( Я ) 2  П  ( т г 2 / ( я - 1  Г И г 2 ) ) )  G  S ' -

Легко видеть, что

(тГ 1 / (тГ1 П 7Г2)) П (7Г2/ ( тГ[ П 7Г2)) =  7Г1 П 7Г2/7Г1 П ТГ2.

Поэтому
Я /( ( Я ) 2 П (7п/(7гг П тг2))) П ((Я )2 П П тг2))) =

Я /( ( Я ) 2 П (тп П 7г2)/(тг1 П тг2)) =  Я / A g /{ M 2 )  ** Н  €

Значит, G/7Ti П 7г2 G 5"г. Теорема доказана.

С ледствие 1. Пусть $  — произвольная непустая формация п-арных групп. 
Тогда наибольший наследственный подкласс формации $  сам является форма
цией.

Класс n -арных групп #  назовем инвариантно наследственным, если ему при
надлежат все инвариантные подгруппы [2] всех n-арных групп из S'.

С ледствие 2. Пусть 'S — произвольная непустая формация п-арных групп. 
Тогда наибольший инвариантно наследственный подкласс формации $  сам яв
ляется формацией.

Теорема 2. Д ля  любого подгруппового функтора т решетка всех т- 
замкнутпых формаций конечных п-арных групп алгебраична, модулярна, но не 
дистрибутивна.

С ледствие 3 [5]. Решетка всех формаций конечных 71-арных групп алге
браична, модулярна, но не дистрибутивна.

С ледствие 4. Решетка всех наследственных формаций конечных п-арных 
групп алгебраична, модулярна, но не дистрибутивна.
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С ледствие 5. Решетка всех инвариантно наследственных формаций ко
нечных п-арных групп алгебраична, модулярна, но не дистрибутивна.
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It is proved that for every subgroup functor r  the largest т -closed subclass of a 
non-empty formation of n-ary group is a formation
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