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О минимальных т-значны х cj- композиционных спутниках формаций
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Все рассматриваемые группы предполагаются конечными. Используется терми
нология, принятая в [1,2]. Напомним лишь некоторые определения и обозначения.

Пусть £  — некоторый непустой класс простых абелевых групп, ш =  тг(£). Всякая 
функция вида

/  : и LJ {и /} —» {формации групп}
называется сг-композиционным спутником. Символом CP(G) обозначают пересечение 
всех централизаторов главных р-факторов группы G (CP(G) = G, если группа G тако
вых главных факторов не имеет). Символы Ru(G) и C(G) обозначают соответственно 
произведение всех разрешимых сг-подгрупп группы G и множество всех абелевых ком
позиционных факторов группы G.

Для произвольного ^-композиционного спутника /  вводится класс групп

CFM)  = {G | О/ЯДС) е / ( и/)и G/CP(G) Е Др)
для всех р £ 7r(C'(G)) П и>}.

Для произвольных t r -КОМ ИОЗИЦИОННЫ Х спутников fi И / 2 ПОЛОЖ ИМ , ЧТО / х  < /о 
тогда и только тогда, когда /х(а) С / 2(а) для любого числа a £ и) U {<Д}.

Если формация $  такова, что $  =  CF,^(f) для некоторого о;-композиционного 
спутника / ,  то # называется и>-композиционной формацией, a f  — ее (^-композиционным 
спутником.

Непустая совокупность формаций 0  называется полной решеткой формаций, ес
ли пересечение любой совокупности формаций из © снова принадлежит 0  и в 0  имеется 
такая формация что £  С $  для всех £  £ 0.

Спутник /  назовем 0-значным, если все его значения принадлежат 0.
Напомним, что подгрупповой функтор Скибы сопоставляет каждой группе G 

такую систему ее подгрупп r(G), что выполняются следующие условия:
1) G £ t(G) для любой группы G ;
2) для любого эпиморфизма (р : А В и для любых групп Н £ т(А) и Т £ т{В) 

имеет место

Н* £ т{В) и Т ^ 1 £ т(Л).

Формация £ называется г-замкнутой, если r(G) С ^ для всех групп G £ #.
Для произвольных подгрупповых функторов Т\ и Г2 ПОЛОЖ ИМ , ЧТО Т\ <  т 2 тогда 

и только тогда, когда T\{G) С т2((?) для любой группы G.
В данной работе мы рассмотрим только такие иодгрупповые функторы т, что 

для любой группы G каждая ее подгруппа Н £ г (С) является субнормальной в G.
Для произвольного набора {j\ | г £ 1} сг-композиционных спутников / t через

Р| fi обозначается такой сг-композиционный спутник, что 
iei

( П /<)(“ ) =  П /*(“ )•
iei iei
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Пусть {fi ( г € 1} — набор всех r-значных сц-композиционных спутников формации 5- 
Тогда, согласно лемме 2 [2], f]ieI ft является т-значным сц-композиционным спутником 
формации # и такой спутник называется минимальным т-значным ш-композиционным 
спутником формации

В данной работе дано описание минимальных т-значных ш-композиционных 
спутников формаций.

Пусть X — произвольная совокупность групп, р — простое число. Положим

т (г р ) _  /  о̂гга (G/Cp(G) I G € X), если p e  n(C(X)),
\ 0 , если p 7r(G(X)j.

Пересечение всех т-замкнутых «^-композиционных формаций, содержащих X, 
обозначается через c^form (X) и называется т-замкнутой ш-композиционной формаци
ей, порожденной X. Если X — {С }, то вместо c£,form{G'} пишут c^form(G) и формация 
такого типа называется однопорожденной т-замкнутой и -композиционной формацией.

Лемма 1. Пусть Ш —- нормально наследственная формация, S) — т-замкнутая 
формация. Тогда $  = Xftfj является т-замкнутой формацией.

Лемма 2. Пусть А — простая группа, N\, iV2, . . . ,  Nt — нормальные подгруппы 
группы G, такие что П ;= 1  -W* =  1. Тогда если A C(Soc(G/Ni)) для всех г — 1,2 
то A C(Soc(G)).

Теорема. Пусть X — такая непустая совокупность групп, что X С fj, где fj — т- 
замкнутая формация, $ =  c£form(X), /  — минимальный т-значный ш-композиционный 
спутник формации Тогда справедливы следующие утверждения:

1) /(u /) =  Tform {G/R^G) \ G е  X);
2) f  (p) — rform (Х(СР)) для всех р Е тг(С($)) П ш;
3) /(р ) =  0  Для всех р Е и>\ п(С($)).
4) если J =  CF^h)  и спутник h т-значен, то для всех р Е 7г(С'(5')) По;

/(р ) =  Tform (G | G Е h(p) П Op(G) =  1),

и
/(u /) =  Tform (G | G Е h(ui') П Ru>{G) =  1).

Отметим, что в случае, когда т — тривиальный подгрупповой функтор (т.е. для 
любой группы G имеет место т(б') =  {С }) из теоремы непосредственно вытекают сле
дующие результаты.

Следствие 1. Пусть X — непустая совокупность групп, $ — ^-композиционная 
формация, порожденная множеством X, /  — минимальный ш-композиционный спутник 
формации Тогда справедливы следующие утверждения:

1) f(u') =  form (G/RUG) I G € X);
2) f (p ) =  form (G/CP(G) | G € X) для всех p E 7r(C(5r)) П uj\
3) fiv) =  0  Для всех р е  u\  7r(C(5));
4) если 5 = CFu(h), то для всех р е 7г(С(Зг)) П и

f(p ) =  form (G | G e  h(p) П Op(G) =  1),

и
f { u ’) =  form (G I G e  h{J)  П R^{G) =  1).

Следствие 2[3]. Пусть X — непустая совокупность групп, $  — композиционная 
формация, порожденная множеством X, /  — минимальный композиционный спутник 
формации 5. Тогда справедливы следующие утверждения:
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1) f(p) =  form (G/CP(G) j  G € X) для всех p G 7r(C'(5r));
2) f  (p) = 0  для всех p <£ тг(C($));
3) если J = CF(h),  то для всех р € * (£ ($ ))

/(р ) =  form (G | G G h(p) П 5, Op(G) =  1).

Abstract. A description of minimal r-valued w-composition satellites of formations of finite 
groups is given in the paper.
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