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обобщающая классическую теорему Гохберга-Крейна. Там же было 
отмечено, что в группах, отличных от одномерного тора, всегда 
существуют тёплицевы операторы с непрерывным символом, которые 
полуфредгольмовы, но не фредгольмовы (на одномерном торе это 
невозможно). Ниже дается аналог основного результата из [1] для 
полуфредгольмовых операторов Тёплица на группе . 

Далее  будет обозначать группу обратимых элементов 
алгебры  непрерывных комплекснозначных функций на группе 

; символ  обозначает число элементов конечного множества или 
, если множество бесконечно. Ниже используется тот факт, что 

любая функция  представима в виде  
(разложение Бора-ван Кампена), причем характер  в этом 
разложении определяется однозначно. 

Определение. Индекс вращения функции  есть 
индекс вращения её характера в разложении Бора-ван Кампена, 
который определяется следующим образом: 

 

  
 

Теорема. 1) Для оператора Тёплица  в пространстве  с 
символом  следующие утверждения равносильны: 

а)  полуфредгольмов; б)  односторонне обратим;                
в) .  

При этом для любого символа  справедливо 
равенство   
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Пусть 2R⊂Ω – ограниченная область, границей которой явля-
ется гладкая кривая Ляпунова Ω∂ . Рассмотрим задачу отыскания ре-
шения )()( ,12 Ω∩Ω∈ αCCu  эллиптической системы  
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 (1) 

удовлетворяющего граничным условиям  
,/ 11 flu =∂∂

Ω∂
 ,/ 22 fu =∂∂

Ω∂
ν  (2) 

здесь ν  – единичное поле внутренних нормалей на Ω∂ ; l  – единичное 
поле на Ω∂ , составляющее с нормалью ν  угол 45  в каждой точ-
ке Ω∂ ; R→Ω∂:, 21 ff  заданные непрерывные по Гельдеру функции.  

Система (1) является эллиптической, гомотопна системе 
А. В. Бицадзе [1] и не является ортогональной. Известно [2], что в 
случае, когда система (1) имеет ортогональный тип, задача (1), (2) яв-
ляется регуляризуемой независимо от её гомотопического класса.   

Теорема. Задача (1), (2) не является регуляризуемой.  
Для доказательства устанавливается невыполнимость условия 

Я. Б. Лопатинского задачи (1), (2) [3].  
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