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СХОДИМОСТЬ ИТЕРАЦИОННОЙ ПРОЦЕДУРЫ РЕШЕНИЯ  

ОПЕРАТОРНЫХ УРАВНЕНИЙ В ЭНЕРГЕТИЧЕСКОЙ НОРМЕ  

ГИЛЬБЕРТОВА ПРОСТРАНСТВА 

 

Для решения в действительном гильбертовом пространстве Н 

линейного некорректного уравнения I рода Ax y , где || ||  y y , 

А – положительный ограниченный самосопряженный оператор (0 не 

является его собственным значением, но 0SpA , т.е. рассматриваемая 

задача некорректна) используем неявную итерационную процедуру  
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Рассмотрим поведение приближений (1) в энергетической норме 

 ,
A

x Ax x . Использование энергетической нормы позволяет по-

лучить оценки погрешности процедуры (1) без знания дополнитель-

ной информации на гладкость точного решения уравнения Ax y  – 

его истокообразную представимость: , 0 sx A z s  [1]. 

Теорема 1. Итерационная процедура (1) при условии 0   схо-

дится в энергетической норме, если число итераций n  выбирать так, 

чтобы .0,,021  nn   

Теорема 2. Априорная оценка погрешности для процедуры (1) 

при 0   имеет вид     .1,24
2121
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Очевидно, что для уменьшения количества итераций для дости-

жения заданной точности следует брать   возможно большим из 

условия 0  , и так, чтобы опт n  .  
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За счет того, что на   нет ограничений сверху, можно добиться, 

что оптимальная оценка погрешности для метода (1) будет достигать-

ся уже на первом шаге итерации. 
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О ТРИГОНОМЕТРИЧЕСКОМ ИНТЕРПОЛЯЦИОННОМ 

РАЦИОНАЛЬНОМ ПРОЦЕССЕ ЛАГРАНЖА 
 

Тригонометрическое интерполирование является хорошо разра-

ботанной областью полиномиальных приближений. В настоящем до-

кладе рассматриваются вопросы рационального тригонометрического 

интерполирования. 

Пусть заданы 1 2, ,..., C, 1, 1,2,...,      n k k n  – некоторые 

произвольные числа. Рассмотрим функцию следующего вида: 
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Лемма. Функция ( )nS x  имеет 2 1n  различный нуль 0 1 2, ,..., nx x x  

на полуинтервале  0,2 . 

Теорема. Интерполяционная рациональная функция ( )nr x  с уз-

лами 0 1 2, ,..., nx x x  может быть представлена в виде 
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