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Теорема 2. Пусть F – разрешимая наследственная насыщенная фор-

мация и π = π(F). Тогда следующие утверждения попарно эквивалентны. 

1. Группа G принадлежит F; 

2. Если π(G)  π(F) и каждый силовский нормализатор группы G 

является абсолютно F-субнормальной подгруппой в G; 

3. Если π(G)  π(F) и любая максимальная подгруппа, содержа-

щая некоторый силовский нормализатор группы G является F-

субнормальной подгруппой в G. 

Остается открытым следующий вопрос: можно ли в теореме 2 

отбросить требование разрешимости формации F? 
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КВАЗИМЕТРИЧЕСКИЕ ПРОСТРАНСТВА 

 

Определение.  Квазиметрическим пространством называется 

пара (   ), состоящая из некоторого множества   и расстояния, т.е. 

неотрицательной действительной функции  (   ),  определенной для 

любых   и   из   и подчиненной следующим трем аксиомам: 

1)  (   )  0  тогда и только тогда, когда х = у ;  

2)  (   ) =  (   ) (аксиома симметрии);  

3)  (   )     ( (   )+  (   ))  где   –  некоторая константа. 

 Лемма 1. Аксиома 3) равносильна следующему утверждению: 

 (   )          ( (   ), (   ) , где k – некая константа. 

 Определение. Пусть   – векторное пространство,       -

нормой называется такая функция ‖ ‖ на    что: 

1) ‖ ‖    и ‖ ‖    тогда и только тогда, когда    ,  
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2) ‖  ‖    ‖ ‖, 

3) ‖   ‖  ‖ ‖  ‖ ‖  . 
 Пример. Пространство       (  ) ∑ |  |

    
    , где 

       ‖ ‖  ∑ | |  
    является -нормированным, но не нормиро-

ванным. 

 Следующие два утверждения дают нам примеры квазиметриче-

ских пространств. 

Лемма 2. Если  (   ) – метрика на Х, то ∀     функция 

 (   )    (   )  есть квазиметрика на Х. 

 Теорема 1. Если   –  -нормированое пространство,      , 

то  (   )  ‖   ‖ – квазиметрика.  

Определение шара и полного пространства в квазиметрическом 

случае те же, что и в метрическом. При этом, в квазиметрическом 

пространстве выполняется теорема о вложенных шарах. 

Теорема 2. Для того чтобы квазиметрическое пространство 

было полным, необходимо и достаточно, чтобы в нем всякая после-

довательность вложенных замкнутых шаров, радиусы которых 

стремятся к нулю, имела непустое пересечение. 
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СИМВОЛЫ ОПЕРАТОРОВ ХАУСДОРФА 
 

Определение. Оператором Хаусдорфа называется оператор вида 

(     )( )  ∫  ( ) ( ( ) )  
 

  
, где   и   – заданные функции. 

В докладе будут рассмотрены следующие хаусдорфовы операторы: 

 )    ( )  
 

 
∫  ( )  

 

 
 – оператор Чезаро;  

 )   ( )  ∫
 ( )

 

  

 
   – гармонический оператор Чезаро; 

 ) (   )( )  
    ( )

| | 
∫ | |    ( )   

 

 
    – оператор Харди; 

 ) (  
  )( )  {

∫
 ( )
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 – оператор Копсона; 
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