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РАСПОЗНАВАНИЕ КОНЕЧНЫХ РАЗРЕШИМЫХ ГРУПП  

ПО ФАКТОРИЗАЦИЯМ ХОЛЛА 

 

Рассматриваются только конечные группы. Понятие разреши-

мой группы возникло в теории Галуа, в связи с вопросом о разреши-

мости алгебраических уравнений в радикалах. В последние годы раз-

решимые группы нашли новые различные приложения: при изучении 

формальных языков, автоматов, в криптографии, теории кодирования 

и др. Этому во многом способствовала построенная красивая теория 

таких групп, основу которой составляет учение Холла и теория клас-

сов разрешимых групп (формаций, классов Шунка, классов Фиттинга 

и др.) [1]. В настоящее время актуальной является следующая задача 

распознавания: Пусть F – класс разрешимых групп. Исследовать 

условия, при которых группа G  принадлежит F. 

По известному классическому результату Ф. Холла группа G  яв-

ляется разрешимой тогда и только тогда, когда G  можно представить в 

произведение своих попарно перестановочных силовских подгрупп. 

Определение. Пусть F – наследственный класс групп,  t  – нату-

ральное число. Класс F назовем 
tH -замкнутым, если F содержит всякую 

группу 
1 2 nG GG G  являющуюся произведением своих попарно пере-

становочных силовских подгрупп 
1 2 nGG G , и произведение 

21 ti i iG G G , 

принадлежит F для любого набора индексов 1 21 ti i i n     . По 

определению пустой класс 
tH -замкнут для любого натурального числа 

t . H -индексом класса F назовем наименьшее число t  для которого F 

является tH -замкнутым. Обозначается H(F). 
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В настоящем сообщении нами предлагаются методы вычисле-

ния H(F) для наследственных насыщенных формаций F. Например: 

Теорема. Пусть F – наследственная формация разрешимых 

групп и H(F)=t, тогда H(N
m
F)=m+t. 

Следствие. H(NF)=3.  
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ПРОИЗВОДНАЯ π-ДЛИНА π -РАЗРЕШИМОЙ ГРУППЫ, 

СИЛОВСКИЕ p-ПОДГРУППЫ КОТОРОЙ  

ЛИБО ЦИКЛИЧЕСКИЕ, ЛИБО ИМЕЮТ ПОРЯДОК p
2
  

 

Рассматриваются только конечные группы. Все используемые 

понятия и обозначения соответствуют [1].  

Напомним, что группа G  называется  -разрешимой, если она 

обладает субнормальным рядом. 

 ,==1
210

GGGGG
m

     (1) 

факторы которого являются либо  -группами, либо ' -группами. 

Очевидно, что каждая  -разрешимая группа обладает суб-

нормальным рядом (1), факторы которого являются либо ' -

группами, либо абелевыми  -группами. Наименьшее число абеле-

вых  -факторов среди всех таких субнормальных рядов (1) группы 

G  называется производной  -длиной  -разрешимой группы и 

обозначается через  al G . Данное понятие предложил в 2006 году 

В. С. Монахов в работе [2]. Очевидно, что, то значение производ-

ной длины совпадает со значением производной длины разреши-

мой группы. Начальные свойства производной  -длины  -разре-

шимой группы получены в работе [3]. 

Доказана следующая теорема. 
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