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Теорема. Пусть G  –  -разрешимая группа, силовские p -под-

группы которой либо цикличиские, либо имеют порядок 
2p  для 

всех p  . Тогда если 2  , то   2al G  . 
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ПОСТРОЕНИЕ МАТРИЧНЫХ ГРУПП 

 

В современной теории групп одним из способов построения но-

вых групп являются полупрямые произведения. Но для их примене-

ния нужен некоторый запас уже известных групп. Простейшими, из 

которых являются группы малых порядков.  

Группу 
112244 ,,|,   AABBBAEBABAQ  называют 

группой кватернионов [1, с. 93]. 

Над полем 5Z  определители матриц 
2 0 0 4

,
0 3 1 0

A B
   

    
   

 

равны 1, поэтому ),2(, 5ZSLBA  . Далее EBAEBA  4422 ,4 , 

3 3
3 0 0 1

, .
0 2 4 0

A B
   

    
   

 

Здесь E – единичная матрица. Итак, A  и B  – матрицы порядка 4 и 

)),2((4 5ZSLZEBA  . Группа, порожденная этими матрица-

ми, будет группой кватернионов.  РЕПОЗИТОРИЙ ГГ
У И
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Полупрямое произведение QEG ][ 25  элементарной абелевой 

группы 25E  порядка 25  с группой Q  строится следующим образом. 

Группа 25E  записывается как аддитивная группа векторного про-

странства )5,2(V  размерности 2 над полем из 5  элементов, а элементы 

матричной группы Q  становятся линейными преобразованиями про-

странства )5,2(V . Это позволяет вычислять подгруппы группы 

QEG ][ 25  и определять их строение. В частности, перечислить все 

подгруппы группы G  в матричной записи. 
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О КОНЕЧНЫХ ГРУППАХ С НИЛЬПОТЕНТНЫМИ  

ПОДГРУППАМИ 
 

Рассматриваются только конечные группы. Используемая тер-

минология соответствует [1]. 

Множество всех простых делителей порядка группы G  обозна-

чается через  G . Запись Y X  означает, что Y  – подгруппа группы 

X , а H  – число элементов в H . 

Ненильпотентная группа, у которой все собственные подгруппы 

нильпотентны, называется группой Шмидта. Эти группы впервые 

рассматривались О. Ю. Шмидтом [2], который доказал их бипримар-

ность, нормальность одной силовской подгруппы и цикличность дру-

гой. Обзор о строении групп Шмидта и их приложений в теории ко-

нечных групп имеются в [3]. 

Доказана следующая теорема. 

Теорема 1. Пусть в группе G  для каждой собственной под-

группы H  существует нильпотентная подгруппа 1H  такая, что 

1H H . Тогда либо группа G  нильпотентна, либо   2G   и в G  

есть нормальная силовская подгруппа. 
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