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Теорема. Пусть G  – p  -разрешимая группа, P  – ее силовская p  -
подгруппа. Если ( ) 3≤Prn  и { }3,2∉p , то ( )( ) 4/ ≤Φ GGl a

p . 
Работа выполнена при финансовой поддержке БРФФИ (грант 

№ Ф17М-063). 
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ПОСТРОЕНИЕ ПОЛУПРЯМЫХ ПРОИЗВЕДЕНИЙ  

НА ОСНОВЕ МАТРИЧНОЙ ЗАПИСИ  
 

В современной теории конечных групп необходимы примеры, 
подтверждающие или опровергающие те или иные гипотезы, возника-
ющие при проведении исследований. Известны следующие способы по-
строения новых групп: прямые и полупрямые произведения; централь-
ные произведения; произведения с объединенной фактор-группой; 
сплетения; расширения групп; модули групп. 

Но для их применения необходим некоторый запас уже известных групп. 
Наиболее простейшими примерами групп являются группы малых порядков. 

Группа, порожденная двумя элементами порядка 2, называется ди-
эдральной [1, с. 92]. В матричном виде над полем любой характеристи-
ки диэдральная группа порядка 8 записывается так: 
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Полупрямое произведение DEG p ][ 2=  элементарной абелевой 

группы 2pE  порядка 2p  с группой D  строится следующим образом. 
Группа 2pE  записывается как аддитивная группа векторного простран-
ства ),2( pV  размерности 2 над полем из p  элементов, а элементы мат-
ричной группы D  становятся линейными преобразованиями простран-
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ства ),2( pV . Это позволяет вычислять подгруппы группы  DEG p ][ 2=  и 

определять их строение. Например, для 3=p  максимальная подгруппа в 
группе G  сопряжена с группой D , либо изоморфна подгруппе 

HEМ ][ 19= , где H  – максимальная группа из D . Аналогичное описа-
ние получается для 5=p , 7=p  и т.д. 
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О ЛОКАЛЬНЫХ В X ФОРМАЦИЯХ КОНЕЧНЫХ ГРУПП 

 
 Все рассматриваемые нами группы предполагаются конечными. 
Напомним, что формация групп F называется насыщенной в X форма-
цией (X – произвольная непустая наследственная формация) [1], если F 
обладает, хотя бы одним локальным X-экраном.  
 Все первоначальные результаты теории формаций были связаны с 
насыщенными в Y формациями, где Y – класс всех разрешимых групп. 
В дальнейшем (см. подробнее [2]) многие из этих результатов были пе-
ренесены на насыщенные в H формации (H – класс всех групп). Изуче-
ние насыщенных в X формаций, где X – произвольная непустая наслед-
ственная формация, впервые было начато в книге [1].  
 Наше сообщение связано с изучением насыщенных в X формаций, 
где X – произвольный непустой наследственный идемпотент полугруп-
пы формаций. В частности, нами доказана следующая теорема.  

Теорема. Пусть F – насыщенная в X формация, где X – произ-
вольный непустой наследственный идемпотент полугруппы формаций. 
Тогда F обладает, причем единственным, максимальным внутренним 
локальным X-экраном f и f(p)=Npf(p) для всех простых p.  
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