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Значительные успехи, достигнутые в изучении перестановочных 
подгрупп в 1960–1980 годах послужили основой для дальнейшего изу-
чения групп по наличию в них тех или иных систем перестановочных 
подгрупп.  

Иногда для подгруппы требуется быть перестановочной не со все-
ми подгруппами, а только с членами некоторых семейств подгрупп. 

Определение 1. Пусть Ө-семейство подгрупп группы G. Подгруп-
па H группы G называется ө-перестанвочной, если H перестановочна со 
всеми подгруппами A из Ө [1].  

Теорема 1. Если подгруппа Н группы G перестановочна с подгруппа-
ми X и Y группы G, то она также перестановочна с их объединением (X,Y). 

Следствие 1. Если Ө-семейство подгрупп группы G, то множество 
Ө-перестановочных подгрупп группы G замкнуто относительно опера-
ции объединения. 
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КОНЕЧНЫЕ ГРУППЫ С ЗАДАННЫМИ МАКСИМАЛЬНЫМИ 

ПОДГРУППАМИ 
 

Рассматриваются только конечные группы. Собственная подгруп-
па неединичной группы называется максимальной в ней, если между 
ней и самой группой нет подгрупп, отличных от них. Знание свойств 
максимальных подгрупп позволяет получить существенную информа-
цию о самой группе. Следуя [1], введем следующие. 

Определение 1. Пусть M – максимальная подгруппа группы G. 
Нормальная подгруппа C группы G называется главным нормальным 
добавлением к M в G, если G = CM и C ∩ M = MG. 

Определение 2. Максимальные подгруппы M1 и M2 группы G 
называются C-эквивалентными, если они имеют одинаковые главные 
нормальные добавления в G. 

Ясно, любые две сопряженные максимальные подгруппы группы G 
будут C-эквивалентны. В [1] приведен пример группы с двумя несопря-
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женными C-эквивалентными максимальными подгруппами. В работе [2] 
введено и изучено интересное понятие w-сверхразрешимой группы. 

Теорема. Пусть G − разрешимая группа. Тогда: 
(1) Если G имеет не менее двух классов несопряженных C-

эквивалентных абнормальных w-сверхразрешимых максимальных под-
групп, то G w-сверхразрешима. 

(2) Если в G имеется две несопряженные абнормальные w-
сверхразрешимые максимальные подгруппы, то G имеет не более одной 
w-сверхразрешимой нормальной максимальной подгруппы. 

(3) В G любые две несопряженные абнормальные w-
сверхразрешимые максимальные подгруппы не C-эквивалентны. 
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ХАРАКТЕРИЗАЦИЯ ОДНОГО КЛАССА ФОРМАЦИЙ 

 
 Все рассматриваемые нами группы предполагаются конечными. 
Определения и обозначения см. [1, 2].  
 Теорема. Пусть F – произвольная τ-замкнутая непустая формация 
и f – такая формационная ω-функция, что f(ω’)=F и f(p)=NpF(fp) для всех 
p из ω. Тогда 

1) если F является ω-насыщенной формацией, то F=LFω<f>; 
2) если F=LFω<h> для некоторой формационной ω-функции h, то 

формация F ω-насыщена.  
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